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Chuong HI - PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

Vita ga vita ché
B6 lai cho tron
Ba muoi sdu con

Mot tram chan ché

Hoi c6 bao nhiéu ga, bao nhiéu ché ?

D6 1a mot bai todn 6 rdt quen thuge & Viet Nam. N6 c6 lien he gi véi
bai todn :

Tim x, biét 2x +4(36 —x) =100 ?
Lam thé ndo dé tim duge gid tri cia x trong bai todn thit hai, va gid tri d6 ¢
gitp ta gidi ducc bai todn thif nhét khong ?
Chuong nay s¢ cho ta mot phuong phdp méi d¢ dé dang gidi duge nhiu bai
toin duge coi 1 khd néu gidi bang phuong php khdc.
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§1. M ddu vé phuong trinh

[ VAn la bai toan tim x quen thudc. ]

Phuong trinh

G 16p du6i, ta da c bai todn nhu :

Tim x, biét 2x+ 5 =3(x —1) + 2.

Trong bai tofn d6, ta goi he thitc 2x + 5 = 3(x - 1) + 2 1a mot phuong trink
vdi dn s6'x (hay dn x).
Mot phuong trinh véi dn x ¢6 dang A(x) = B(x), trong d6 vé rrdi A(x) va vé’
phdi B(x) 1a hai biu thifc ciia ciing mot biéh x.
Vidul. 2x+1=xlaphuong trinh véi dn x ;

20— 5=3(4~1)~7 Ia phuong trinh véi dn t.
Hay cho vi du vé

a) Plucong trinh véi dn y ;

b) Phutong trinh véi dn i

Khi x =6, tinh gid tri méi vé ciia phuong trinh :
2x+5=3(x-1)+2.

Ta thdy hai v& cita phuong trinh nhan ciing

mot gid tri khi x = 6. Ta n6i ring s6 6 thod

man (hay nghiém diing) phuong trinh d cho

VA goi 6 (hay x = 6) la mot nghigm clia

phuong trinh d6.

Cho phutong trinh 2(x+2) - X

a) x = =2 ¢6 thod man phuong trinh khong ?

b) x = 2 ¢6 la mt nghiém ciia phuong trinh khong ?

Chit §

a) H thit m (véi m la mot s6 nao d6) ciing la mot phucong trinh. Phiong
trinh nay chi ré rdng m la nghiém duy nhdt ciia né.




b) Mot phitong trinh ¢ thé ¢6 mot nghiém, hai nghiém, ba nghiém, ..., nhing
ciing 6 thé khong c6 nghiém nao hog wghi¢m. Phicong trinh khong
¢6 nghiém nao ditge goi Iu plutong trinh vo n;,/x m.

Vi du 2. Phuong trinh X*=lcéhai nghi¢gmlax=1vax=-1.

Phuong trinh x° = ~1 v nghi¢m.

Giai phuong trinh
Tap hop tit ¢ céc nghi¢m ciia mot phuong trinh duge goi 1a dp nghiém clia
phuong trinh d6 va thudmg duge ki hicu bési S.

Hay dién vao chd trong (...) :

a) Plutong trinh x = 2 ¢6 tdp nghiém la
b) Phutong trinh vo nghiém c6 tdp nghiem la S =

Khi bai todn yéu cdu gidgi mot phiong trinh, ta phal fim tdt cd cdc nghi¢m
(hay fim tdp nghi¢m) ciia phuong tinh d6.
Phuong trinh tuong ducng
Phuong trinh x = —1 ¢6 tap nghi¢m Ia {~1}. Phuong trinh x + 1 = 0 ciing c6
tap nghiém I {~1}. Ta ni rang hai phuong trinh &y nong diiong véi nhau.
Téng qudt, ta goi hai phuong trinh ¢6 cling mot tap nghiem 14 hai phiong
trinh titong diong.
DE chi hai phuong trinh tuong duong véi nhau, ta ding ki hicu "&".
Chang han :

x+1=0ox=-1

BAITAP

V6i mdi phuong trinh sau, hiy xét xem x = —1 ¢6 I nghi¢m ciia n6 khong :

a)dx—1=3x-2; byx+1=2(x-3); Q2x+1)+3=2-x?

Trong chc gid tri t=—~1,1=0vAt= 1, gid tri no A nghi¢m ciia phuong trinh
(l+2)2:31+4‘!

Xét phuong trinh x + 1 = 1 + x. Ta thdy moi s6 déu Ia nghiém ciia né. Ngudi

ta con n6i : Phuong tinh ndy nghi¢m diing véi moi x. Hay cho bict 1ap

nghiém cia phuong trinh d6.



N6i méi phuong trinh sau véi céc nghiém clia n6 (theo

3x-D=2x-1 ()
® ©)
© ©)

Hai phuong trinh x = 0 va x(x — 1) = 0 ¢6 tuong duong khong ? Vi sao ?

€6 thé em chua biét

Phuong trinh Ia d6i tuong nghién ctu trung tam clia mén Dai s6. Ngay nay, céch
Viet céc phuong trinh rét 15 rang va thuan tién cho viéc gidi ching. Nhung truéc
day, ngudi ta da phai dién & phuong trinh béng 15 hoac bang hinh v rét phic tap.
Cach viét phuong trinh nhu ngay nay méi dugc hoan thién vao thé ki XVII. Sy ra
di ctia khéi niém &n s5 va ki higu &n s6 la mat buéc tién quan trong trong fich st
Phét trién cia If thuyét phuong trinh.

Phuong trinh x[%+%+;+1] =37 dugc viét & Al Cap nam 1550 tru6c Cong
nguyén nhu sau :

- AN
§ AR S T B A

§2. Phuong trinh bac nhét mét &n va céch gidi

[ Chi can hai quy téc tuong tu nhu di véi déng thic 36.]

Pinh nghia phuong trinh bac nhit mét an

Phutong trinh dang ax + b = 0, v6i a va b la hai s6 da cho va a #0, dugc
goi Ia phucong trinh bac nhdt mot dn.




Hai quy tic bién ddi
@) Quy tdc chuyén vé
Ta da biét : Trong mot déng thife s6, khi chuyén mot hang tir tir v& nay sang
vé& kia, ta phai ddi ddu hang tir d6.

DG véi phuong trinh, ta ciing ¢6 thé lam twong ty. Ching han, d6i v6i phuong
trinh x +2 = 0, chuyén hang tir +2 tir v tréi sang v& phai v ddi déiu thanh -2,
ta duge x =-2.

Nhu vy, ta di 4p dung quy tic sau day :

Trong mét phuong trinh, ta cé thé chuyén mét hang tii tic vé nay sang
vé kia va déi ddu hang ti d6.

ic chuyén v

Quy tic trén goi 13 guy
Gidi cdc phiong trinh :

3
Wx-4=0; by =0 0.5 —x=0.

b) Quy tdc nhdn v6i m
“Ta da biét : Trong mot ding thifc s6, ta c6 thé nhan ci hai v& vi ciing mot s6.

D6i véi phuong trinh, ta cling ¢6 thé lam twong ty. Ching han, d6i véi phuong,

trinh 2x = 6, nhan ca hai v& véi % ta duge x =3.

Nhu vay, ta d dp dung quy tac sau da

Trong mét phcong trinh, ta c6 thé nhin cd hai vé véi cing mét s6
Khdc 0.

i nhan véi mot 56 (goi tét 1a quy tic nhan).

A I er e
ng nhan ci hai v& v6i — ciing c6 nghia 12 chia & hai v& cho 2. Do

Quy tic trén goi 14 quy

Chii

~

d6 quy tic nhan cdn c6 thé phét bi

Trong mot phiong trinh, ta ¢6 thé chia cd hai vé cho cing mét s6'
khic 0.

Gidi cdc phitong trinh :

b)0Ix=15; ) -2.5x=10.



Cach giai phuong trinh bac nhat mot an

Ta thita nhan rang : Tir mgt phuong trinh, ding quy tic chuyén vé hay quy
tdc nhan, ta luon nhan dige mot phuong trinh moi twong duong véi phiong
trinh da cho.

Sir dung hai quy tac trén, ta gidi phuong trinh bac nhdt mot dn nhu sau :
Vi du 1. Giai phuong trinh 3x — 9 = 0.
Phucong phdp gidi :
3x-9=0<>3x=9  (Chuyén -9 sang v& phai va ddi ddu)
S 3 (Chia ca hai v& cho 3).
K&t luan : Phuong trinh ¢6 mot nghiém duy nhdt x = 3.
Trong thuc hanh, ta thudng trinh bay bai giai mot phuong trinh nhu sau :

s
phuong rinh 1= =x = 0.

3
Vay phuong trinh 6 tap nghiém S = H

* Téng qudt, phuong trinh ax + b = 0 (v6i a  0) duoe gidi nhu sau :

b
ax+b=0ax=-be x = ——

a

Vay phuong trinh bic nhit ax + b = 0 luon c6 mgt nghiém diry nhdt x

Gidi phiong trinh —0,5x+2,4 =0,

BAITAP

Tinh dién tich S cia hinh thang ABCD (h.1) theo x bing hai céch :
1) Theo cong thifc S= BH x (BC+ DA) : 2

2) 8= Spn + Spekn + Sckp-

Sau dé, sir dung gid thiét S = 20 dé
thu dugc hai phuong trinh tuong
duong v6i nhau. Trong hai phuong
trinh 4y, c6 phuong trinh nao la M
phuong trinh nhit khong ? Hinh 1




Hay chi ra cdc phuong trinh bac nhat trong céc phuong trinh sau :
l+x=0; b)x+x>=0; 1-2t=0;
d)3y=0; €) 0x-3=0.

Giai cdc phuong trinh :

2)4x-20=

b)2x+x+12=0;
Ox-5=3-x; d)7-3x=9-x.

Gidi cc phuong trinh sau, viét s6 gén diing cila méi nghiém & dang s6 thip
phan bing cdch lam trén dén hang phan tram :

a)3x-11=0; b)1247x=0; )10 -4x=2x - 3.

§3. Phuong trinh dua dugce
védangax+b=0

VAn chi can dung hai quy tic da biét.

Trong bai nay, ta chi xét céic phuong trinh ma hai vé ciia chiing la hai

biéu thitc hitu ti ciia dn, khong chita dn & mdu va ¢ thé dua duge vé dang

ax +b=0hay ax = -b.

Cach giai
Vi du 1. Giai phuong trinh  2x — (3 - 5x) = 4(x + 3).
Phutong phap gidi :
— Thye hi¢n phép tinh dé bo diu ngodic :
2x—-3+5x=4x+12.
— Chuyén céc hang tir chita dn sang mot vé, cfc hing s6 sang vé kia :
2x +5x —4x =12 +3.
— Thu gon va gidi phuong trinh nhan duge :
3x=15&x=5



Vi du 2. Gidi phuong trinh
T~ 8

Phuong phap gidi -
— Quy déng méu hai vé :
25X -2+ 6x _ 6436530
6
— Nhan hai v& véi 6 dé khir mau :
10x —4+6x=6+15-9x.
— Chuyén céc hang tir chtia dn sang mot vé, céc hing s6 sang vé kia :
10x +6x +9x =6+ 15 +4.
— Thu gon va giai phuong trinh nhan duoc :
25x =25 x

Hay néu cdc budc chii yéi dé gidi phiong trinh trong hai vi dy trén.

Ap dung
Vi du 3. Gidi phuong trinh

Gx-Dx+2) 27 +1_11
3 2 2

Gi

Gx-Dx+2) 22 +1
3 2

1
—o
2
= 20x- D +2) - 32X+ 1) =33
& (657 + 10x - 4) — (6> +3) =33
©6x7+10x—4-6x"~3=33
<> 10x=33+4+3
<> 10x =40

©x=4.
Phuong trinh ¢ tap nghiém S= (4}.

23x ~Dx +2)-32x> +1) 33
L

6



B cidi phueong irinn

Chii y
1) Khi gidi mot phiong trinh, nguoi ta thuomg tim cdch bién déi dé dua
phitong trinh d6 vé dang da bié cdch gidi (don gidn nhdt la dang ax+ b = 0
hay ax = —b). Viéc b6 déu ngodc hay quy déng mdu chi la nhimg cdch
thiomg ding dé nhiam muc dich dé. Trong mot vai truong hop, ta con cé
nhitng cich biéh doi khdc don gidn hon.

Vi duy 4. Phuong trinh Zol 2= 5 s gidi nhu sau :
2ol x-1 _zQ(x—U[ +l—lj 2
2 3 3

4
—n==2
© &by

ox-1=3ox=4.

jia dn being 0.
Khi d6, phicong trinh ¢6 thé vo nghiém hodc nghiém diing v6i moi x.

1-1e0-Dx=2c0x=-2

2) Qud trinh gidi 6 thé dan dén triomg hop ddc biét la hé

Vidu5.Tacé x+1=x-1& x-x=

Phuong trinh v6 nghiém.
Vidu6.Tacox+1=x+1x-x=1-1(1-Dx=0e0x=0.
Phuong trinh nghiém déing véi moi x.

BAITAP

Tim chd sai va sita lai céc bai gii sau cho ding :

a)3x-6+x=9-x b)2t—-3+5t =4t+12
©3X+x-x=9-6 <2+ 5t-4t=12-3
<3x=3 <3t=9

<t=3.




Gidi céc phuong trinh :
a)3x-2=2x-3;
05— (x-6)=4(3-2x);

€ 0,1 -2(0,5t—0,1)=2(t-2,5) - 0,7 ;

Giéi céc phuong trinh :
5x-2 _5-3x

a 2=

2

Ix -1 16 -

X iox= B
6 5

Ban Hod gidi phuong trinh

X(x +2) =x(x +3)
nhu trén hinh 2.
Theo em, ban Hod gidi ddng
hay sai ?
Em s& gidi phuong trinh dé
nhu thé nao ?

LUYEN TAP

b)3-4u+24+6u=u+27+3u;
)= 6(1,5 - 2x) =3(-15+2x) ;

10x+3  6+8x

b) ——— =14+ — ;
() 9

X(x +2)=x(x +3)
@ x+2:x+3
@ x-x:3-2
@ 0x=) (4 nghem)

Hinh 2

S nao trong ba s -1 ; 2 va -3 nghiém dting méi phuong trinh sau :

Ix[=x (D),

X+5x+6=0 (),

LT
1-x

Mot xe méy khéi hanh tir Ha Noi di Héi Phong véi vin téc trung binh
32km/h. Sau d6 1 gid, mot 616 ciing khéi hanh ti Ha Noi di Hai Phong, cing

dudng v6i xe mdy va véi vin t6c trung
binh 48km/h. Hay viét phuong trinh biéu
thi vige 616 gap xe méy sau x gid, ké tr khi

6t6 khoi hanh.

Viét phuong trinh biéu thi can thang bing
trong hinh 3 (don vi khéi lugng Ia gam).

Hinh 3



Gii cc phuong trinh :

2)7+2x=22-3x: b)8x—3=5x+12;
Ox—12+4x=25+2x~1; d)x+2x+3x—19=3x+5;
) T-(x+4)=—(x+4); HE-D-@x-D=9-x.

Gidi céc phuong trinh :

= 2%

-0,5x =

2x +1 2+
e X i" +0,25.

S R Lt b)

Viét phuong trinh &n x 16i tinh x (mét) trong méi hinh dusi day (h.4) (S 12
dién tich ciia hinh) :

m
x 5m om
x x x
2m o - 12m
) S = 144m2 b)$=75m2 ©) S =168m?2
Hinh 4

DG, Trung béo Nghia hiy nghi & trong ddu mot s6 ty nhién tuy ¥, sau d6
Nghia thém 5 vao s6 dy, nhan téng nhan dugc véi 2, duge bao nhieu dem trir
di 10, tiép tuc nhan hiéu tim duge v6i 3 1éi cong thém 66, cudi ciing chia
két qua cho 6. Ching han, néu Nghia nghi dén s6 7 thi qué trinh tinh todn s&
B:7 > (T+5=12) > (12x2=24) > (24— 10= 14) > (14 x 3=42) >
(42466 = 108) - (108 : 6 = 18).

Trung chi cin biét két qua cusi cling (56 18) I dodn ngay dugc 6 Nehia i
nghi 12 56 nao.

Nghia thir méy l4n, Trung déu dodn déing. Nghia phuc tai Trung lim. DS em
im ra bi quyét ciia Trung dy !



§4. Phuong trinh fich

D& gidi mot phuong trinh, lai phai gidi
nhiéu phuong trinh. Sao thé nhi ?

Phan tich da thitc P(x) 1)+ (x+ 1)(x ~2) thanh nhan ti.

Trong bai ndy, ching ta cling chi xét céc phuunw trinh ma hai vé ciia né la
hai biéu thitc hitu i ciia dn va khong chita dn & man.

Phuong trinh tich va cach giai

Hay nhé lai mot tinh chdt ciia phép nhan cdc s6, phat biéu tiéh cdc khing
dinh sau :

Trong mot tich, néit c6 mot thita s6'béing 0 thi . . . ; nguo lai, néi tich bing 0
thi it nhdt mot trong cdc thita s6'ciia tich . . .

Vi du 1. Gidi phuong trinh (2x — 3)(x + 1) = 0.

Phuong phap gidi -

Tinh chat néu trén ciia phép nhan céc s6 ¢6 thé viét :
ab=0<>a=0hogcb=0 (ava bl hai s6).

Tuong tu, d6i v6i phuong trinh ta ciing ¢6 :
(2x-3)(x+1)=0¢>2x~3=0hodc x + 1 =0.

Do dé ta phai gidi hai phuong trinh :

D2x-3=0c2x=3ox=15.

2)x+1=0ex=-1.

Vay phuong trinh da cho c6 hai nghiém : x = 1,5 va x = —1. Ta cén viét : Tap

nghiém ciia phuong trinh 1a S = {1,5; -1},

 Phuong trinh nhu trong Vi du 1 duge goi 1 phuong trinh tich.

Sau day chiing ta xét cdc phuong trinh tich ¢6 dang A(X)B(x) = 0. Dé gidi

céc phuong trinh nay, ta 4p dung cong thic :

AX)B(X) =0 < A(X) = 0 hogc B(x) =

Nhu viy, muén gidi phuong trinh A(x)B(x) = 0, ta gidi hai phuong trinh
A(x) = 0 va B(x) = 0, réi ldy tét ¢4 céc nghiém cita ching.



Ap dung
Vi du 2. Gidi phuong trinh  (x + 1)(x +4) = 2~ X)(2 + x).
Gidi : Ta bién déi phuong trinh d cho thanh phuong trinh tich nhu sau :
(x+DEx+4)=2-02+x)
S+ DE+4H-2-x2+x)=0
o x+ax+4-224x%=0
2l +5x=0
& x(2x+5)=0
< x=0hodc 2x +5=0.
Hx=0;
2)2x+5=0&2x=-5&x=-25.
Vay tap nghiém cita phuong trinh i chola S={0; -2,5).
Nhdn xét
Trong Vi dy 2, ta da thyc hién hai budc gidi sau :
Butéc 1. Dua phuong trinh di cho vé dang phuong trinh tich.
Trong bude ndy, ta chuyén tit ca cdc hang tir sang vé tréi (lc nay, v& phai
12 0), riit gon réi phdn tich da thitc thu ditge & vé'tréi thanh nhan nt.
Bude 2. Gidi phuong trinh tich ri két luan.

Gidi phicong trinh (x - 1)(x* +3x =2) —(x = 1) =0.

* Trudng hop vé trdi 12 tich clia nhiéu hon hai nhan tir, ta ciing gidi tuong tu.
Vi du 3. Giai phuong trinh 2x° = x* +2x — 1.

Gidi : Tac6

2 =x42x- 1

27 - -2x+1=0

-2 - x*-1)=0

%K -1)-x-1)=0

- D@Rx-1)=0
(x+Dx-DEx-1)=0
X+1=0hoficx - 1=0hogc2x ~ 1=0.

$0080808



Dx+1=0ex=-1;
)x-1=0ex=1;

3)2x-1=0x=05.

Vay tap nghiém cita phuong trinh da chola S= {~1; 1;0,5}.

Gidi phitong trinh (¥ + ) + (¥ +x) = 0.

BAITAP

Giéi cde phuong trinh :
a) (3x - 2)(4x+5)=0; b) (2,3x - 6,9)(0,1x +2)=0;
0 @x+2(x* +1)=0; &) 2x + (x - 5)(Sx +1)=0.
Biing cch phan tich vé tréi thanh nhan tir, gidi cde phuong trinh sau :
0)2x(x - 3) +5(x~3)=0; b) (=4 + (x-2)3-20=0;
o) x* - 3x° +3x d)x@x-T)-4x+14=0;
€ (2x -5 (x + ; Hx -x-(3x-3)=0.

LUYEN TAP
Giéii cdc phuong trinh :
) x(2x - 9) = 3x(x - 5); b) 05x(x ~ 3) = (x - 3)(1.5x ~ 1) ;
©)3x-15=2x(x~5): 4 ;x— 1 :—;—x(}x—7).
Giéii cdc phuong trinh :
) (C-2x+1)-4=0; b x> —x=-2x+2;

4 +ax+1= d)x*-5x+6=0.
Gidi céc phuong trinh :

2) 2+ 6x° = x> +3x;

b) 3x - D(x* +2) = Bx - )(7x - 10).

TRO CHOI (chay tiép siic)

Chudin bj :

Gifo vién chia 16p thanh n nhém, méi nhém gém 4 em sao cho cdc nhém déu
<6 em hoc gidi, ho khd, hoc trung binh,... M&i nhém ty dat cho nhém minh
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mot cdi tén, ching han, nhém "Con Nhim",
nhém "Oc Nhdi', nhém "Doan Két".... Trong
mé&i nhém, hoc sinh ty ddnh s6 tir 1 dén 4. Nhu
vay s& 6 n hoe sinh 6 1, n hoc sinh s6 2

Gido vién chudn bi 4 dé todn vé& gidi phiong
trinh, ddnh s6 tir 1 dén 4. M&i dé toin dugc
photocopy thanh n ban va cho méi ban vao mot
phong bi riéng. Nhu vy & c6 n bi chifa dé ton
6 1, n bi chifa dé todn s6 2,... Cdc dé toéin duge
chon theo nguyeén tic sau :

Dé 56 1 chifa x ; dé s6 2 chifa x va y ; dé s6 3

Dé 18 1 + Gidi phuiong trimk 2(x—2) + 1 =x— 1.
Dé 162 + Thé'gid trf eiia x (ban 151 vita tim ducpe) 0o bl
tim y trong phisng trink (x + 3)y =x +y.

Dé 1673 + Thi i tr el y (ban 182 oita tim ditge) oio rdi
tim & mm?’,%_’.iva;’.

Dé 154 + Thi gl tr] el & (bgn 153 vite time ) oo rbi
lim t trong phuidng tris
#ft?~ 1) = 5%+ 1), 0di didu kin t > 0.

Cach choi :

T4 chic m&i nhém hoc sinh ngéi theo hang doc, hang ngang, hay vong tron
quanh mot céi ban, tuy diéu kién riéng ciia 16p.

Gido vién phéit dé s6 1 cho hoc sinh s6 1 clia cdc nhém, dé s6 2 cho hoc sinh
$62,...

Khi c6 hiéu lénh, hoe sinh s5 1 clia céc nhém nhanh chéng mé dé s 1, gidi
r6i chuyén gid tri x tim duc cho ban s6 2 ciia nhém minh. Khi nhan dugc



2id tri x d6, hoe sinh s6 2 méi duge phép mé dé, thay gid tri ciia x vio, gidi
phuong trinh dé tim y réi chuyén dép s6 cho ban s6 3 ciia nhém minh. Hoe
sinh s6 3 ciing lam tuong tyr... Hoc sinh s8 4 chuyén gid tri im dugc ciia t cho
gido vién (déng thdi 1a gidm khao).

Nhém nao nép két qué diing ddu tién thi thing cugc.

§5. Phuong trinh chia én & méu

Gié tri tim dugc cla &n c6 1 nghiém
clia phuong trinh da cho hay khéng ?

G nhiing bai trude chiing ta méi chi xét céc phuong trinh m hai v& cita né déu
Ia cée bidu thiic hitu ti cita &n va khong chia 4n & méu. Trong bai nay, ta s&
nghién ciiu céch gidi cdc phuong trinh c6 biéu thic chia dn & mdu.

Vidu mé déu

Ta thir gidi phuong tinh x + —— = 1

1 bang phuong phép quen
x—

thuge nhu sau :
Chuyén cée biéu thiic chifa &n sang mot vé :
1

X+

Thu gon vé trdi, ta tim dugc x

Gid tri x = 1 ¢6 phi la nghiém ciia phicong trinh hay khéng ? Vi sao ?

Vi dy nay cho thy : Khi bién déi phuong trinh ma lam mét mau chéa 4n ciia
phuong trinh thi phuong trinh nhan dugc c6 thé khong niong duong véi phiong
trinh ban déu.

Bi vay, khi gidi phuong trinh chifa dn & mAu, ta phai chd ¥ dén mot yéu t6 dac
biet, d6 Ia dicu ki¢n xdc dinh ciia phitong trinh.

Tim diéu kién xac dinh clia mét phuong trinh

D6i v6i phuong trinh chtia 4n & méu, cdc gid i clia &n ma tai d6 it nhat mot
miu thic trong phuong trinh nhan gid tri bing 0, chic chin khong thé 1a
nghiém ciia phuong trinh. DE ghi nh6 diéu d6, ngudi ta thudng dat diéu kien
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cho én dé tét ca cdc méu trong phuong trinh déu khdc 0 va goi d6 1a diéu kien
xdc dinh (viét tat 1 DKXD) cua phuong trinh.

Vi du 1. Tim diéu kién x4c dinh clia mi phuong trinh sau :

2x+1 2 1

1 b) =14 ——.
V2 ) x+2
Gidi
. Coaxal
@ Vix =2 =0 x = 2 nén DKXD cia phuong tinh 21— 1 1ax 22
-

b) Ta thiy x — 1 # 0 khi x # 1 vd x + 2 # 0 khi x # - 2. Vay DKXD clia
2 1

=1+ lax#lvax#-2.
X+2

phuong trinh

X
Tim diéu kién xdc dinh ciia moi phicong trinh sau :

x+4 3 2x-1
1 x+l’

a)

Giai phuong trinh chira 4n & mau
x+2  2x+3

Vi du 2. Gidi phuong trinh = . 1
u 2. Gii phuong tri x 202 m
Phutong phap gidi :
~ DKXD ciia phuong trinh [ x # 0 Vi x # 2.
~ Quy déng mdu hai v& ciia phuong trinh :
2+ -2) _ x@x+3)
2x(x-2)  2x(x-2)
Tir d6 suy ra
20x +2)(x —2) = x(2x +3). (1a)

Nhu vay, ta da kit mau trong phuong trinh (1).
— Gidi phuong trinh (1a) :
(la) ©2(x° - 4) =x(2x +3)
©2x7-8=2x" +3x
<3x=-8

8
©x=-=
3



— Do vi¢e khir miu, phuong trinh (1a) c6 thé khong twong duong véi phuong

trinh (1) & cho. Vi thE, cdn thif Igi xem gid i x = ~= 6 déng 12 nghiem

clia phuong trinh (1) hay khong. Mudh vy, ta chi cin kiém tra xem n6 ¢6
thod min DKXD hay khong.

Ta thiy x

8 . )

5 thoi min DKXD nen n6 1a nghiem cita (1). Vay tap nghiem
) N N 8

cla phuong tinh (1) RS = |-

Cich gidi phicong trinh chita dn ¢ mau

Buée 1. Tim didu kién xdc dinh ciia phuong trinh.

Bue 2. Quy déng mau hai v& cita phuong trinh 16i khir mau.

Bube 3. Gidi phuong trinh vira nhan duge.

Bute 4 (K&t luan). Trong cdc gid tri cita 4n tim duge & bude 3, cdc gid tri

thod man diéu kién xic dinh chinh 13 cdc nghiém cita phuong trinh d cho.

Ap dung
Vidy 3. Giti phuong tinh —%— 4% 2 )
2(x=3) 2x+2 (x+D(x-3)
Gidi :
~DKXD:x#-1vax#3.
~ Quy déng miu hai v& v khif mdu :
X(x + 1) +x(x 4x
2(x + (x 2(x +D(x = 3)
Suy ra x(x + 1) +x(x — 3) =4x. (2a)

— Giéi phuong trinh (2a) :
Qa) X Hx+x0—3x—4x =0
&2 - 6x=0

< 2x(x-3)=0

< 2x=0hoic x ~
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1) x = 0 (tho# min PKXD) ;
2)x 3 =0 x =3 (loai vi khong thoi min DKXD).
— Két lugn : Tap nghiem cita phuong trinh (2) 12 S = (0}.

B cii cic phueoms trin rong Y -

BAITAP
2 .
o EH20-0x 16 = —ox-1
x-3 3x+2
28, Gidi céic phuong trinh :
2 2x-1 ‘1 1
x-1
1.1
) X +—=x2 +—
©) x 5 Z
LUYEN TAP
x? - 5x
29.  Ban Son giai phuong trinh . 5 (1) nhu sau :
x—

&x*-10x+25=0

o x-5°=0

<x=5
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32.

Ban Ha cho ring Son gidi sai vi dii nhan hai v& véi biéu thifc x - 5 ¢6 chia

dn. Ha gidi bang cdch it gon v& trdi nhu sau :

e X229
X —

Hay cho biét ¥ kich ciia cm vé hai 13i gidi tren.

Gidi céc phuong trinh :

_ 2
) p3=223 by 2% - 2 o L2
) 2-x x+3 x+3 7
oirl xol_ 4 pB2_ el
x=1 x+1 x%2_1 x+7 2x-3

Gidi céc phuong trinh :

) 13 P 6
x-3)2x+7) 2x+7 (x-3)x+3)

Gidi cfc phuong trinh :

cr2= (oo (o<
A —+2=|=+2|62+D); b [x+1+—| =|x-1-
x x x

Tim céc gid tri cita a sao cho méi biéu thifc sau c6 gid trj bing 2 :

b)]U 3a -1 Ta+2
3 4a+12 6a+18

3a—1
3a+1

a)
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§6. i bdi toén béing céch Iap phuong trinh

[ Lap phuong trinh dé giai mét bai toan nhu thé nao ?]

Biéu dién mét dai lugng bdi biéu thirc chira an

Trong thue t&, nhiu dai lugng bién déi phy thude 1n nhau. Néu ki hi¢u mot
trong céc dai lugng dy 12 x thi cdc dai lugng khdc c6 thé duge biu dién dudi
dang mot biéu thiic cia bién x.

Vi du 1. Goi x (km/h) 1a véan t&c cia mét 6t6. Khi dé =

Quiing dudng 616 di dude trong 5 gids 12 5x (km).
SN . 100
Thdsi gian dé 6t6 di duge quing dudng 100km 1a — (h).
X
Gid sit hang ngay ban Tién danh x phiit d€ tdp chay. Hay viét biéu thiic véi
biéin x biéu thi :

a) Quang duomg Tich chay dige trong x phiit, néiu chay véi van t6c trung
binh la 180miph.

b) Véin t6c trung binh ciia Tiéh (tink theo kmlh), néic trong x phiit Tién chay
ditge quang dong la 4500m.

Goi x la s6 ¢ nhién c6 hai chit s (vi dy x = 12). Hay ldp biéu thite bicu thi
6 ¢ nhién 6 duge béng cdch :
a) Viét thém chit 65 vao bén trdi s6'x (vidy : 12 — 512, tiie 1 500+ 12) ;

b) Viét thém chit s6'5 vao bén phdi s6'x (vi du : 12 — 125, tiie la 12 x 10+ 5).

Vi du vé gidi bai toan bang céch lap phuang trinh
Vi du 2 (Bai todn c6).
Vita ga vita ché
B6 lai cho tron
Ba mutoi sdu con
Mot tram chan cl
Héi 6 bao nhiéu g0, bao nhicu ché ?




Gidi :
— Goi x 12 56 ga, véi diéu kién x phai 1a s6 nguyén duong v nhd hon 36.
Khi d6 s6 chan ga 13 2x. Vi ci ga lin ché c6 36 con nén s6 ché 1a 36 — x v
56 chan ché 12 4(36 — x). Téng s6 chan Ia 100 nén ta ¢é phuong trinh :
2x +4(36 — x) = 100.
— Gidi phuong trinh trén :
2x +4(36 - x) = 100 <> 2x + 144 — 4x = 100

<44 =2x

©x=22.
— Kiém tra lai, ta thdy x = 22 tho man cdc diéu kién clia 4n. Vay s6 ga la
22 (con). T dé suy ra s6 ché 1a 36 — 22 = 14 (con).
Tém tdt cdc buée gidi bai todn béng cch lap phicong trinh
Bude 1. Lap phuong trinh :
— Chon 4n s6 va dat diéu kién thich hop cho 4n s6 ;
— Biéu dién c4c dai lugng chua biét theo 4n va céc dai lugng d biét ;
— Lap phuong trinh biéu thi méi quan hé giiia cdc dai lugng.
Buse 2. Gidi phuong trinh.
Bude 3. Tra 13i : Kiém tra xem trong cdc nghiém cita phuong trinh, nghiém
nio thod mén diéu kién ciia 4n, nghiém nao khong, réi két luan.

Gidi bai todn trong Vi dy 2 bing cich chon x la 56 ché.

BAITAP
Maéu s6 clia mot phan s6 16n hon tir s6 ciia n6 12 3 don vi. Néu tang ca tir
va méu ciia né thém 2 don vi thi dugc phan s6 méi bing % Tim phan s6
ban déu.
Hoc ki mét, s6 hoc sinh gidi ciia 16p 8A bing % 56 hoc sinh ca 16p. Sang

hoc ki hai, c6 them 3 ban phdn du tr thanh hoc sinh gidi nifa, do dé s6
hoc sinh gidi bing 20% s6 hoc sinh cé 16p. Hai 16p 8A c6 bao nhiéu hoe sinh ?
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36. (Bai todn néi vé cuge ddi nha todn hoc i
Hi Lap — Cuén sdch gém 46 bai todn vé s6, i

-phing, 14y trong Hop tuyén
du6i dang tho trao phiing).

Thai tho &u ciia Di-6-phang chiém % cuge ddi
% cuge ddi tiép theo Ia thdi thanh nién soi néi

1 N ‘
Thém 7 cuéc ddi nita ong s6ng doc than
Sau khi 13p gia dinh duge 5 nam thi sinh mot con trai
Nhung s6 ménh chi cho con séng bing nita ddi cha
Ong d tir trdn 4 nam sau khi con mét
Di-6-phang séng bao nhiéu tud, hay tinh cho ra ?

€6 thé em chua biét

Ngudi ta goi ng la Bi-6-pha (Ai Cap)
ma khong biét 16 vé nam smh va qu5c tich clia eng Nhiéo ta lu cho rang ong
s6ng vao thé ki lIl (khodng nam 250).

Ong la ngudi c6 anh hudng 16n dén sy phat trién ciia Dai s6 va S6 hoc. Cong trinh
quan trong nhét clia Gng la bo sach Arithmetica (S6 hoc). B sach phan tich
Ii thuyét dai sG v& sG va néi vé cach gidi khoang 130 bai toan. Phan I6n cac bai
toan nay déu dan dén phuong trinh bac nhat va bac hai, dac biét la cac phuong
trinh v6 dinh (tlc 1a cac phuong trinh c6 nhiéu hon mét &n s6). Ngay nay, thuat ngir
phuong trinh Di-6-phang dugc dung dé chi cac phuong trinh vé dinh ma ta chi quan
tam dén céc nghiém nguyén ciia ching ma thoi.

Di-6-phang ciing la ngudi s6m diing ki higu ¢ (doc la zéta) dé chi s§ chua biét véi
ghi chd rang céc chi cai Hi Lap khac cling c6 thé ding nhu vay.

§7. Gidi bai todn béng cach 1ap phuong trinh (igp)

[ Thé mdi biét viéc chon &n s6 cling rat quan trong. ]

Qua céc bai todn trén, ta thay : DE lap duge phuong trinh, ta cin khéo chon
4n s6 va tim sy lién quan gifla cc dai luong trong bai todn. Lap bang
biéu dién cdc dai luong trong bai todn theo 4n s8 di chon la mét phuong
phép thudng ding.
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Vi du. Mot xe méy khéi hanh tir Ha Nai di Nam Dinh véi van téc 35km/h.
Sau d6 24 phit, trén cing tuyén dudng d6, mot 616 xust phat tir Nam Dinh di
Ha Noi véi van t6c 45km/h. Biét quing dudng Nam Binh — Ha Nei dai
90km. Hai sau bao lau, ké tir khi xe may khéi hanh, hai xe gap nhau ?
Phan tich bai todn :
Hai d6i tugng tham gia vao b tofn I3 616 va xe mAy, con céc dai luong lien
quan 12 van t6c (da biét), thdi gian va quing dudng di (chua biét). DSi véi
tiing d6i tugng, cdc dai lugng &y quan he v6i nhau theo cong thiic :

Quing dudng di (km) = Van t6c (km/h) x Thai gian di (h).
Néu chon mét dai lugng chua biét lam 4n, chng han, goi thdi gian i ldc

xe méy khéi hanh dén liic hai xe gdp nhau Ia x gid, ta 6 thé 1ap bang dé biéu

dién céc dai lugng trong b tofn nhu sau (trudc hét ddi 24 phit thanh % gid):

Van t6c (km/h) | Thai gian di (h) | Quang dudng di (km)
Xe méy 35 X 35x

[ 45 x-2 45 [x - 3)
5 5

Hai xe (di nguoc chiéu) gap nhau nghia Ia dén ldc 6 téng quang dudng hai
xe di duge diing bing quang dudng Nam Dinh — Ha Noi. Do dé

35x + 45[)( = %) =90.

D6 chinh 1a phuong trinh cén tim.

Gidi :

— Goi thdi gian i lic xe mdy khéi hanh dén lc hai xe gap nhau 13 x (h).
Didu kién thich hop ciia x A x > %

~ Trong thdi gian dé, xe mdy di duoc quéng dudng 1a 35x (km).

Vi 6t6 xudt phdt sau xe mdy 24 phit (tic 1a % gi®) nén 6t6 di trong

thai gian la x — % (h) va di duge quing dudng la 45(x - %] (km).
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Dén Itc hai xe gap nhau, téng quing duong ching di duge ding bing quing
dubdng Nam Dinh — Ha Noi (dai 90km) nén ta c6 phuong trinh

35x + 45[)( - %) =90.
— Giéi phuong trinh :

35x+45(x— =90 <> 35x +45x — 18 =90

< 80x =108
18 _27

80 20"
~ Gid tri ndy phil hop véi didu kién ciia 4n. Vdy thdi gian dé hai xe gap nhau

27 2
la % gid, tic 12 1 gidy 21 phiit, ké tir lic xe mdy khoi hanh.

Trong Vi du trén, hay thit chon dn s& theo cdch khdc
duimg tit Ha N diém gap nhau ciia hai xe. Dién vao bang sau réi lap
phicong trinh véi dn s6's :

Goi s (km) la quang

Van toc (kmlh) | Quang duong di (km) | Thoi gian di (h)

Xe mdy s

016

Gidi phitong trinh nhén dicge réi suy ra dp 56 cia bai todn. So sinh hai
cach chon dn, em thy cach no cho 10i gidi gon hon ?

BAIDOC THEM
Bai toan
Mot phan xuéng may 1ap k& hoach may mot 16 hang, theo dé méi ngdy phan
xuéng phai may xong 90 fo. Nhung nhd cai tién ki thuat, phan xuéng da may
duge 120 40 mdi ngdy. Do d6, phan xuéng khong nhiing di hoan thanh k&
hoach truGe thdi han 9 ngdly ma con may thém duge 60 do. Hoi theo k& hoach,
phan xuéng phi may bao nhiéu 4o ?



Phan tich bai todn :

& day, ta gap céc dai lugng : S6"do may trong 1 ngay (d& biév), éng 5o do
may VA s6 ngay may (chua bi€t) : Theo k& hogch va thyc t¢ da thuc hién.
Chiing c6 quan hé :

S6"do may trong 1 ngay x S& ngay may =Téng 56 Go may.

Chon 4n 1a mot trong céc dai lugng chua biét. & day, ta chon x 1a s6 ngay
may theo k& hoach. Quy luat trén cho phép ta lap bang biéu thi méi quan he
giifa céc dai lugng trong bai todn :

S§4omay I nghy | S6ngaymay | Téngs6 domay
Theo k& hoach 90 x 90x
Di thyc hien 120 x-9 120(x - 9)

Tir d6, quan hé gilta tng s6 4o da may duge va s6 do may theo k& hoach
duge biéu thi bdi phuong trinh :

120(x — 9) = 90x + 60.
Gidi :
Goi s6 ngay may theo k& hoach a x. Diéu kién : x > 9.
Téng s6 40 may theo k& hoach 1a 90x. Thyc t&, phan xuéng da thuc hién k&
hoach trong (x — 9) ngdy va may duge 120(x — 9) fo.

Theo gid thiét, s6 4o may duge nhiéu hon so véi k& hoach Ia 60 chiéc nén ta
c6 phuong trinh :

120(x — 9) = 90x + 60.
Giai phuong trinh (truée hét chia ca hai vé cho 30) :
120(x — 9) = 90x + 60 <> 4(x —9) =3x +2
< 4x-36=3x+2
<> 4x-3x=2+36
< x=38.
Gid tri ndy cila x phd hop véi diéu kién ciia 4n. Vay theo k€ hoach, s& 4o
phan xuéng phai may 1a 38 x 90 = 3420 (d0).
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37.

39.

30

Chii y
Trong cdch gidi rén day, m
hoach, nhung chiing ta da khéng chon dai liigng dé lam dn. DE so sinh, em

dit bai todn héi 16ng 56 do may theo k&'

hay chon t6ng 56 Go may theo kéhoach lam dn t, dién vio bng sau, suy ra

bai todn :

phicong trinh dn t r6i gi

Tong s6'do may | S&domay I ngay | S6 ngay may
Theo ké hoach ' %0
Da thiee hién 120
BAITAP

Liic 6 gid, mot xe mdy khoi hanh tir A dé dén B. Sau d6 1 gid, mot 6t6 ciing
xudt phdt tif A dén B v6i van t6c trung binh 16n hon vén téc trung binh clia
xe mdy 20km/h. C hai xe dén B déng thdsi vao liic 9 gidy 30 phit ciing ngdy.
Tinh do dai quang dudng AB va van téc trung binh ciia xe may.

Diém kiém tra Todn clia mot t6 hoc tap duge cho trong bang sau :

|Dze’mso‘(x)| 4 | B | 7 | 8 | 9|
|Tinsd’(n)‘ 1 ‘ * | 2 ‘ 3 | B ‘N=10|

Biét diém trung binh ciia ca 6 1 6,6. Hay dién cdc gid tri thich hop vao hai
6 con tréng (duge ddnh ddu *).

Lan mua hai loai hang va phai tra tng cong 120 nghin déng, trong dé da
tinh ca 10 nghin déng la thu€ gié tri gia tang (viét tit la thué VAT). Biét rang
thu¢ VAT déi v6i loai hang th nhét 12 10% ; thu€ VAT déi véi loai hang
thit hai 12 8%. Hoi néu khong ké thué VAT thi Lan phai trd méi loai hang
bao nhiéu tién ?

Ghi chii. Thué VAT Ia thué ma ngudi mua hang phai trd, ngudi bén hang thu
va ndp cho Nha nuée. Gid sit thué VAT d6i véi mit hang A duge quy dinh la
10%. Khi d6 néu gi4 ban ciia A la a déng thi ké ca thu€ VAT, ngudi mua
mat hang nay phai tra téng cong 12 a + 10% a déng.




40.

42.

4.

LUYEN TAP

Nam nay, tuéi me gdp 3 lan tudi Phuong. Phuong tinh ring 13 nam nita
thi tuéi me chi con gdp 2 lin tudi Phuong théi. Hoi nim nay Phuong bao
nhiéu tudi ?

Mot s6 ty nhién 6 hai chi s6. Chir 6 hang don vi gép hai ln chit s6 hang
chyc. Néu thém chit s6 1 xen vao giita hai chit s6 dy thi duge mét s6 mi 16n
hon s6 ban déu la 370. Tim s6 ban déu.

Tim s6 tu nhién ¢4 hai chif s6, biét ring néu viét thém mét chif s6 2 vao bén

tréi va mot chit s6 2 vao bén phai 56 dé thi ta duge mo
ban ddu.

Tim phan 56 c6 déng thdi céc tinh chét sau :

56 16n gdp 153 ln s6

a) Tir s6 cita phan s6 14 s6 ty nhién c6 mot chit s6 ;
b) Hiéu giffa tir s6 va mau s6 bing 4 ;
) Néu gilf nguyén tif s6 va viét thém vao bén phai cia miu s6 mét chir s6

ding bing tir s6, thl ta duge mot phan s6 bing phan s %

Diém kiém tra Toén ciia mot 16p duge cho trong bing dudi day :

Biem | ol safs|e|7 s |90
x)
TansS | ol o |2 | = 10|27 |64l
(n)

trong d6 c6 hai 6 con tréng (thay bing ddu *). Hay dién s6 thich hop vio 6
tréng, néu diém trung binh ciia 16p 12 6,06.

Mot xi nghiép ki hop déng dét mot s tim thim len trong 20 ngdy. Do cii
tién ki thuat, ning suit dét ciia xi nghiép di tang 20%. Béi vay, chi trong
18 ngay, khong nhiing xi nghiép da hoan thanh s6 thim cdn dét ma con
det them dugc 24 tdm nifa. Tinh s6 tdm thim len ma xi nghiép phéi dét theo
hop déng.

Mot ngudi 14 6t6 du dinh di tir A dén B véi van téc 48km/h. Nhung sau khi
di dugc mot gidy véi van téc dy, 6t6 bi thu hod chan dudng trong 10 phiit. Do
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46, dé kip dén B diing thi gian di dinh, ngudi d6 phéi tang van t6c them
6km/h. Tinh quing dudng AB.

47. B An gifi vio quy tiét kiém x nghin déng véi 13 sudt méi thang 1a a% (a la
mot s6 cho trude) v i thang nay duge tinh gbp vao vén cho thang sau.
a) Hay viét biéu thiic biéu thi :
+ S6 tién ldi sau thang thdt nhat ;
+S6 tién (c4 goc 1an 14i) c6 duge sau thang thi nhét ;
+ Téng s6 tién 13i cé duge sau thang thit hai.
b) Néu lai suat 1a 1,2% (tc la a = 1,2) va sau 2 thang téng s6 tién 14 la
48,288 nghin déng, thi Idc ddu ba An di giii bao nhiéu tién tiét kiém ?
48, Nam ngodi, tng s6 dan ciia hai tinh A va B 12 4 tri¢u. Nam nay, dan s6 clia
tinh A tang thém 1,1%, con dan s6 cla tinh B tang thém 1,2%. Tuy vay, s6
dan ciia tinh A nam nay vin nhiéu hon tinh B 1a 807 200 ngudi. Tinh s& dan
nam ngodi clia méi tinh.
49. 6. Lan c6 mot miéng bia hinh tam gidc
ABC vuéng tai A, canh AB = 3em. Lan
tinh ring néu ct tir miéng bia d6 ra mot §
hinh chit nhat ¢6 chiéu dai 2em nhu hinh 5
thi hinh chit nhat &y c6 dién tich bing mot | son
nita dién tich clia miéng bia ban dau. Tinh iy %
d6 dai canh AC clia tam gide ABC. Hinh 5
ON TAP CHUONG Il
A - Cau hoi
1. Thé ndo Ia hai phuong trinh tuong duong ?
2. Nhan hai vé ciia mot phuong trinh véi cling mot biéu thitc chta dn thi ¢6 thé
khong duge phuong trinh twong duong. Em hiy cho mot vi du.
3. Véi diéu kién ndo ciia a thi phuong trinh ax + b= 0 la mét phuong trinh bac
nhit ? (a va b Ia hai hing s6).
4. Mot phuong trinh bac nhit mot dn ¢6 may nghiém ? Dénh déu "x" vio &

32

vuéng ting véi cau tré 13i diing :



[] ve nghiem.
[ Luén c6 mot nghi¢m duy nhit.
[] 6 v6 6 nghiem.

[ ©6 thé vo nghiem, c6 thé c6 mot nghiem duy nhat va ciing c6 thé c6

V6 56 nghiem.
5. Khi gidi phuong trinh chifa 4n & mau, ta phai chi ¥ diéu gi ?
6. Hiy néu cc bude gidi bai todin bing céch lap phuong trinh.
B- Bai tap
50.  Giéi cdc phuong trinh :
)3 - 4x(25 - 2x) = 8x> + x — 300 ;

2030 243 o 30x+D)
5 10 4

5
BE X +2 _ .

3 5
4 3x+2 3x+1 Cox sl

6 3
51. Gidi cdic phuong trinh sau bing cdch dua vé phuong trinh tich

a) (2x + 13x —2) = (5x - 8)2x + 1) ; b 4x—1=2x+ DBx-5);
O (x+ 1’ =4 - 2x+ 1) d)2¢ +5%-3x=0.

52. Gidi cdc phuong trinh :
1 3 5

H——-— =2
2x-3 x@2x-3) «x
Wit2 1__2
x-2 x x(x-2)
2
oXil xo1 263
x-2 x+2 <-4
3x+8 [1x+x )
& @x+3 1)=x-5 1)-
)(H)[2—7x+] CoTR



55.

56.
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Giai phuong trinh :
X+l x+2 x+3 x+4
—= + .
9 8 7 6
Mot cand xudi dong tir bén A dén bén B mat 4 gid va nguge dong tir bén B
vé bén A miit 5 gits. Tinh khodng céch gitia hai bén A va B, biét ring van t6c
clia dong nude 1a 2km/h.

Bict réing 200g mot dung dich chiia 50g mu6i. Hoi phai pha thém bao nhicu
gam nuée vao dung dich d6 dé duge mot dung dich chia 20% mudi 2

DE khuyén khich ti¢t kiem di¢n, gid dién sinh hoat duge tinh theo kicu luy
tich, nghia 13 néu ngudi sit dung cang ding nhiéu dién thi gid mi s6 dien
(1kWh) cang tang Ién theo cdc mic nhir sau :

M thit nhét : Tinh cho 100 6 dién ddu tién ;

Mic thit hai : Tinh cho s di¢n thi 101 dén 150, méi s6 dét hon 150 déng so
v&i mic thit nhat ;

Mic thit ba : Tinh cho s6 dién thit 151 dén 200, mi s6 dat hon 200 déng so
v6i mic thit hai ;

V...

Ngodi ra, ngudi sir dung con phai trd thém 10% thué gid tri gia tang
(thué VAT).

Théng vira qua, nha Cudng diing hét 163 s6 dién va phai trd 95700 déng. Hoi
mi s6 di¢n & mc thit nhét gid 14 bao nhicu ?



Chuong IV - BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

§1. Lién hé gilia thi ty vé phép céng

4+c<2+cvii s6¢c?

1. Nhic lai vé thir tu trén tap hop s&

Tren t8p hop s6 thue, khi so sdnh hai s6 a va b, xdy ra mot trong ba trudng

S6a nhd hon s6 b, ki hi¢ua <b.

S6 a lon hon s6 b, ki hi¢u a > b.

Khi biéu dién s6 thye trén truc s6 (v& theo phuong nim ngang), diém bidu
dién s6 nho hon & bén tréi diém biéu dién s6 16n hon. Chinh diéu d6 cho ta

hinh dung vé thi tu trén tap s6 thue.

m Dién ddi thich hgp (=, <,>) vio 6 vuong :

W 1530118 b)-2,37[-241 ;

12 - 3 13
Oz U5 9505

Néu s a khong nhé hon s6 b, thi phai ¢6 hodc a > b, hodc a = b. Khi d, ta
n6i gon 1a a I hon hodic bing b, ki hicu a > b. Vidy : x> = 0 véi moi x ;

>0.

Néu ¢ 1a s6 khong am thi ta vi
Néu 56 a khong 16n hon s6 b, thi phai ¢6 hodic a < b, hodc a = b. Khi dé, ta
n6i gon 1a a nhd hom hodc beng b, ki hi¢ua < b. Vidy : —x* < 0 véi moi x ;

Néu s6 y khong 16n hon 3 thi ta viet y < 3.
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Bit ding thirc
Ta goi hé thitc dang a < b (hay a > b, a < b, a > b) la hdr ding thiic va goi a
1a vé'trdi, b1a vé phdi ciia bt ding thie.
Vi du 1. Bit ding thitc 7 + (-3) > 5 ¢6 V& trdi 1a 7 + (~3), con v& phai Ia -5.
Lién hé giira thir tu va phép cong
Hinh vé sau minh hoa két qua : Khi cong 3 vao ca hai vé ciia bat déng thiic
~4 <2 thi dugc bat ding thic —4 +3 <2 +3.

4 3 -2 -1 0 1 2 3 4 5

<443 23

4 3 -2 -1 0 1 2 3 4 5
a) Khi cong 3 vao cd hai vé ciia bdt ding thitc —4 < 2 thi dige bt ding
thite nao ?

cia bt dang thitc —4 < 2

b) Due dodn két qud : Khi cong s6'c vao cd hai

thi duoe bat ding thitc nao ?

Tinh chdt. Véibas6a,bvac, tacé:
Néua<bthiatc<b+c; néuasbthiatc<b+c;
Néua>bthia+tc>b+c; néuazbthiatc>b+c.

Hai bat déng thic -2 < 3 vA —4 < 2 (hay 5 > 1 va -3 > —7) dugc ggi I

hai bit ding thitc cing chiéu.

Khi cong ciing mét 56 vao cd hai vé ciia mét bt déng thitc ta dwgc bat
déing thitc méi ciing chiéu véi bat déng thire da cho.

C6 thé p dung tinh chat trén dé so sanh hai s6, hogc ching minh bt ding thic.
Vi du 2. Chiing 16 2003 + (~35) < 2004 + (- 35).

Gid
Theo tinh chét trén, cong ~35 vao ca hai v& ciia bat dang thic 2003 < 2004,
tasuy ra 2003 + (- 35) < 2004 + (- 35).

So sdanh ~2004 + (~777) va ~2005 + (<777) ma khéng tinh gid tri ting
biéu thitc.

Dua vao thit te giiia N2 va 3, hay so sanh N2 + 2 vas.
Chit y. Tinh chét cta thit ty ciing chinh 1a tinh chat cia bat déllg thitc.




1.

BAITAP
Mbi khing dinh sau diing hay sai ? Vi sao ?
a)(-2)+3>2; b)-6<2.(-3);
)4+ (-8)<15+(-8); LESES N
Choa <b, hay so sdnh :

Wa+lvabl; bya-2vab-2.
So sénh a va b néu:
Wa-52b-5; b)15+a<15+b.

6. Mot bién bo giao thong véi nén tring, s6 20 mau
den, vién d (xem minh hoa & hinh ben) cho biét van téc
t6i da ma cdc phuong tien giao thong duge di trén quang
dudng ¢6 bién quy dinh 12 20km/h. Néu mot 6t6 di trén
dudng d6 c6 van toc 1a a (km/h) thi a phai thoa man diéu
kién nao trong cdc diéu kién sau :

a>20; a<20; a<20; az20?

§2. Lién hé gita thi tu vé phép nhéan

B4t dng thifc (-2).c < 3.c ¢6 lun ludn xay ra
Vvéi s8 ¢ bat ki hay khéng ?

Lién hé giira thir ty va phép nhan véi s& duong

Hinh v& sau minh hoa két qué : Khi nhan ca hai vé ciia bat déng thic -2 < 3
v6i 2 thi duge bt ding thic (-2).2 < 3.2.




Bl o Nian ca hai vé cia bit ding ihite -2 < 3 véi 5091 thi duge bt ding
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thiic nao ?
b) D dodn két qui : Nhan cd hai vé ciia bt ding thice -2 < 3 véi 56 ¢
dicong thi duge bt ding thitc nao ?
Tinh chdt. Véibaséa,bvacmic>0,tacé:
Néua<bthiac<bc;néua<bthiac<bc;
Néua> b thiac>be; n€uab thiac > be.

Khi nhén cd hai vé ciia bdt ding thitc véi cing mot s6' dicong ta dugc
bt déng thitc méi cing chiéu véi bat déng thitc da cho.

Bt ddi thich hop (<, >) vao 6 vuong
a)(-15.2).3.5[(-15.08).3.5 ;
b)4.15.22[](-5.3).22.

Lién hé giira thir tu va phép nhan véi s& am

Hinh vé& sau minh hoa két qué : Khi nhan cd hai v€ cia bit ding thic
~2 <3 véi -2 thi duge bét ding thic (-2) . (-2) >3 . (-2).

a) Nhan cd hai vé ciia bat déng thitc =2 < 3 voi =345 thi duge bat ding
thitc nao ?
b) Die dodn két qud : Nhan cd hai vé ciia bt ding thitc ~2 < 3 véi 6 c am
thi ditge bdt dding thiic nao ?
Tinh chdt. V6ibassa,bvacmac<0,tac:

Néua<bthiac>bc; néua<bthiac=bc;

Néua>bthiac<bc; néuaxbthiac<bec.
Hai bat déng thiic ~2 < 3 va 4 > 3,5 (hay ~3 > =5 va 2 < 4) duge goi Ia hai
bt déng thic nguge chiéu.



Khi nhan cd hai vé ciia mét bat ddng thitc véi ciing mot s’ am ta dige
bit déng thitc méi nguoc chiéu véi bat déng thitc da cho.

m Cho —4a > —4b, hay so sdanh a va b.

H Khi chia cd hai vé ciia bdt déng thiic cho cing mot s

3.

¥ khdc 0 thi sao ?

Tinh chat béc cdu cha thir ty
Vi ba 6 a, b va ¢ ta thiy ring néu a < bva b < c thi a < c. Tinh chdt nay goi
1 tinh chat bdc cdu :
_—

a b c
Tuong ty, cée thi tr I6n hon (> ), nhé hon hogic bing ( <), 16n hon hodc bing
(=) cling ¢6 tinh chit bic cdu.
C6 thé ding tinh chit bic cdu dé chitng minh bt ding thic.
Vidy. Choa>b. Ching minha+2>b-1.
Gid :
Cong 2 vao hai vé ciia bt ding thiic a > b, ta dugc

a+2>b+2. (1)
Cong b vao hai vé clia bit déng thifc 2 > —1, ta dugc
b+2>b-1. 2
Tir (1) va (2), theo tinh chat bac céu, suy ra
a+2>b-1.
BAITAP

M&i khing dinh sau diing hay sai ? Vi sao ?

2) (-6).5<(-5).5; b) (- 6).(-3) < (-5).(-3);
©) (-2003).(- 2005) < (- 2005).2004;  d)-3x°<0.

Choa <b, hay so sdnh :

2ava2b;2avaa+b; —ava-b.
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S6'a la 6 am hay duong néu :

12a<15a?  4a<3a?  —3a>-5a?

Choa <b, ching to :

@)2-3<2-3; b)2a-3<2b+5.
LUYEN TAP

Cho tam gific ABC. Cc khing dinh sau ding hay sai :

2 A+B+C>180°; b) A +B<180°;

) B+C <180°; d) A + B >180°?

a) Sosénh (2)3 va - 4,5.

b) Tirkeét qua cau a) hdy suy ra céc bt ding thc sau :
(-2).30<-45; (-2).3+4,5<0.

Cho a <b, ching minh :

a)3a+1<3b+1; b)-2a-5>-2b-5.
Chiing minh :

2)4.(-2) + 14 <4(-1)+14; b) (-3).2+5 < (-3).(-5) + 5.
So sénh a va b néu :

a)a+5<b+5; b)-3a>-3b;
¢)5a-6>5b-6; d)-2a+3<-2b+3.

Choa < b, hily so sénh :

a)2a+1v6i2b+1; b) 2a+1v6i2b+3.

€6 thé em chua biét

Co-si (Cauchy) la nha toan hoc Phap nghién citu nhiéu finh
vifc Toan hoc khac nhau. Ong c6 nhiéu cong trinh vé S&
hoc, Dai 56, Gidi tich,... C6 mot bat dang thitc mang tén ong
©6 rat nhiu (ing dung trong viéc ching minh céc bat ding
thiic va gidi cac bai toan tim gia tri 16n nhat va nhd nhat cia
cac biu thitc.

BAt dang thiic Cé-si cho hai s6 1a :

Cauchy (1789 - 1857)



s%‘k /ab,véia=0,b>0

B2t dAng thitc nay con dugc goi 14 bét ding thic gira trung binh cong va trung

binh nhan.
Em c6 thé tim duge mot céch chiing minh bét déng thitc trén trong séch Bai tap.

§3. Bat phuong trinh mét én

[ Ciing tuong tu nhu phuong trinh mét 4n ? ]

M§ déu

Ban Nam ¢6 25000 déng. Nam muén mua
mot ci bilt gid 4000 déng va mot s6 quyén vo
Joai 2200 déng mot quyén. Tinh s6 quyén v&
ban Nam c6 thé mua duce.

Trong b todn trén néu ki hieu s6 quyén vo
ban Nam c6 thé mua 12 x, thi x phdi thoi mén
he thic 2200x + 4000 < 25000. Khi d6
ngudi ta n6i h¢ thie

2200x +4000 < 25000

1a mot bdt phuong trink véi dn la x. Trong bt phuong trinh ndy, ta goi
2200x + 4000 1a v& trdi va 25000 12 v& phai.

Khi thay gid tri x = 9 vio bét phuong trinh 2200x + 4000 < 25000, ta duge
2200.9 + 4000 < 25000 1a khing dinh diing. Ta néi s6 9 (hay gid tri
X = 9) Ia mgr nghiém clia bt phuong trinh.

Khi thay x = 10 vao bét phuong trinh 2200x + 4000 < 25000, ta dugc
2200.10 + 4000 < 25000 Ia khing dinh sai. Ta két lugn s6 10 khong phai la
clia bat phuong trinh.

nghi¢
a) Hay cho biét vé tréi, vé phdi ciia bt phuong trinh x* < 6x - 5.
b) Chiing 16 cdc 563 ; 4 va 5 déu la nghiém, con s6'6 khong phi Ia nghiém

cita bt phiong trinh viia néu.
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Tép nghiém clia bét phuong trinh

Tap hop tdt ca cdc nghiém ctia mot bt phuong trinh duge goi 1a td@p nghiém
cita bit phuong trinh. Gidi bdt phiong trinh 13 tim @p nghigm ciia bt
phuong trinh d6.

Vidu L.
tiic 1 1ap hop {x | x > 3}.

‘ap nghiém clia bt phuong trinh x > 3 1a tap hop céc s 16n hon 3,

DE dé hinh dung, ta biéu dién tap hop ndy tren true s6 nhu hinh v& sau =

0 3
(Trong hinh V& trén, tt & céc diém bén tréi diém 3 va ca diém 3 bi gach bo).

Hay cho biét vé trdi, vé phdi va tdp nghiém ciia bt phiong trinh x > 3, bdt
phutong trinh 3 < x va phuong trinh x

Vi du 2. Bat phuong trinh x < 7 ¢6 tap nghiém 1a tap hop 5 nho hon

hodic bang 7, tdc 1 tip hop {x | x < 7}. Tap hop ndy duge bidu dién trén tryc
50 nhu sau :
1
o 7

(Trong hinh v& trén, cde diém bén phai diém 7 bi gach bd nhung diém 7

duge gt lai).

Viét va biéu dién 1dp nghiém ciia bat phiong trinh x > =2 trén truc 6.

Hucomg dd , gach bb céc diém bén tréi diém —2 bing céc diu
"/ va git lai diém -2 bing d

Viét va biéu dién tap nghiém ciia bdt phuong trinh x < 4 trén truc
Huéng ddn : Trén truc s6, gach bd cde diém ben phii diém 4 bing cc
déu "/ " va gach bo diém 4 bang ddu ")".

B4t phuong trinh tuong duong

Bit phuong trinh x > 3 va bit phuong trinh 3 < x ¢6 ciing tap nghiém 1
(xI1x>3}.

Neudi ta goi hai bit phuong trinh ¢6 ciing tap nghiém Iy hai bt phiong
trinh tong dwong va ding ki hi¢u "<>" dé chi su tuong duong dé.

Vidu3. 3<xex>3.



BAITAP
15, Kiém tra xem gid tri x = 3 1 nghi¢m clia bat phuong tiinh ndo trong cfc bat
phuong trinh sau :
a)2x+3<9; b) —4x>2x +5; ©)5-x>3x-12.
16, Viétva bidu dié
ayx<4; byx<-2; x>

tap nghiém trén truc s6 clia mdi bét phuong trinh s:

3; dx=1

17. Hinh v sau day bidu di
mot bat phuong trinh).

1ap nghiém cita bt phuong trinh ndo ? (Chi néu

.
[ [ 0 2

©) d
[ - -1

18.  Hay 1ap bat phuong trinh cho bai todn sau :
Quiéing dudmg tir A dén B dai 50km. Mot 6t6 di tir A dén B, khai hanh ldc 7 gid.
Hoi 010 phai di véi van t6c bao nhicu km/h dé dén B trudc 9 gidy cling ngdy ?

§4. Bt phuong trinh bac nhét mét én

{ Gii bét phuong trinh bac nhat mét &n nhu thé nao ? ]

1.  Dinh nghia

Bt phutong trinh dang ax +b < 0 ( hodc ax+b> 0, ax+b S0,ax+b 20)
trong dé a va b la hai s6 da cho, a # 0, duoc goi la bt phuong trinh
béc nhdt mot dn.

Bl rrons cac bt piutong trinh sau, hay cho biei bt phiiong trinh nao la bit
phuong trink bic nhdt mot dn :

W2x-3<0; b)0x+5>0;
¢Sy —1520; > 0.
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Hai quy tic bién ddi bat phuong trinh
a) Quy tdc chuyén vé'

Tir lién hé gita th t va phép cong, ta ¢6 quy tic sau (goi la quy tdc chuyén
V') dé bién déi tuong duong bat phuong trinh :

Khi chuyén mét hang tit ctia bat phuong trinh tic vé ndy sang vé kia ta
phdi déi diu hang ti dé.

Vi du 1. Gii bt phuong trinh x -5 < 18.
Gidi :
Tac6 x-5<18
< x<18+5 (Chuyén v& -5 va déi ddu thanh 5)
< x<23.
Viy tap nghiém cita bit phuong trinh I {x | x <23}.

Vi du 2. Giii bt phuong trinh 3x > 2x + 5 va bidu dién tap nghiém trén tryc 6.
Gia
Tacé 3x>2x+5

©3x-2x>5  (Chuyén v& 2x v déi ddu thanh ~2x)

©x>5
Vay tap nghiém ciia bt phuong trinh 1 {x | x > 5}. Tap nghiém nay duge
bicu dién nhu sau :

Gidi cdc bt phicong trinh sau :

ayx+12>21; b) 2x> -3x -5.

b) Quy tdc nhéan véi mét sé

Tir lién h¢ gitta tht 1y va phép nhan véi s6 duong hogc véi s6 am, ta ¢6 quy
tc nhan véi mot s6 (goi tt a quy téc nhdan) & bich déi tong duong bt
phuong trinh :

Khi nhan hai vé ciia bit phuong trink v6i cimg mot s khdc 0, ta phdi :

—Giit nguyén chiéu bdt phuong trink néu s6 dé dicong ;

—Bdi chiéu bat phicong trinh néu sé' dé am.




2
H &

Vi du 3. Gidi bt phuong trinh 0,5x < 3.

Gidi :

Tac6 05x<3
< 0,5x.2<3.2  (Nhan ca hai v& v6i 2)
< x<6.

Vay tap nghiém cita bit phuong trinh 14 {x | x < 6.

oo N 1 3 bidy didn 14
Vi du 4. Giai bat phuong trinh — " x < 3 va bidu dién tap ngl

truc s6.
Gidi :
Tacéd - ix <3
p)
o - %x (~4)>3.(-4) (Nhan hai v& vi — 4 v d6i chiéu)
< x>-12.

Vay tap nghi¢m clia bt phuong trinh 13 {x | x >—~12}. Tap nghi¢m nay duge
bidu dién nhu sau =

-12 ]
Gidi cdc bdt phiong trinh sau (ditng quy tic nhan) :
a)2v<24; b) 3x<27.

Gidi thich sit twong ditong :
Dx+3<T o x-2<2; b)2r< -4 < 3x>6.

Giai bat phuong trinh bac nhat mét dn

Vi du 5. Gidi bit phuong trinh 2x - 3 < 0 va biéu dién tap nghiem trén truc s6.
Gidi :
Tacé6 2x-3<0

©2x<3 (Chuyén -3 sang vé phdi va déi ddu)
©2x:2<3:2  (Chia hai v& cho 2)
< x<15.
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Vay tap nghiém ciia bat phuong trinh 1 {x | x < 1,5} va duge biéu dién trén
truc s6 nhu sau :

0 15

B Gidi bt phuong trink —4x —8 < 0 va bicu dién tdp nghiém trén truc s6.
Hutong déin : Lam tuong tyr Vi du 5 nhung luu § khi nhan hai v véi 6 am.
B Chii y. Dé cho gon khi trinh bay, ta c6 thé :
— Khong ghi cdu gidi thich ;
~ Khi ¢6 két qud x < 1.5 (6 Vi du 5) thi coi la gidi xong va viét don gidn :
Nghiém ciia bit phiong trinh 2x -3 < 0 lax < 1.5.
Vi du 6. Giai bit phuong trinh — 4x + 12 < 0.
Gidi :
Tac —dx+12<0
< 12<4x
<> 12:4<4x:4
©3<x
Vay nghiém cita bit phuong trinh 1a x > 3.
4.  Giai bat phuong trinh dua dugc vé dang ax +b<0;ax+b>0;
ax+b<0;ax+b20
Vi du 7. Gidi bat phuong trinh 3x +5 < 5x - 7.
Gidi :

Tacé 3x+5<5x-7
©3x-5x<-5-7
©-2x<-12
©-2x:(-2)>-12:(-2)
©x>6.

Vay nghiém clia bat phuong trinh 1a x > 6.

B3 cii bt phuaomg irinh ~0.2x ~0.2 > 0.4x 2.
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BAITAP

Gidi céc bat phuong trinh (theo quy tic chuyén v&) :

ax-5>3; b)x—2x<-2x +4;
©) -3x>—4x+2; d)8x+2<Tx— 1.
Gidi céc bat phuong trinh (theo quy tic nhan) :

2)03x>06; b)-4x<12;

O -x>4; d)1,5x>-9.

Gidi thich sy twong duong sau :
A)Xx-3>1x+3>7;5 b) X <2 3x>-6.

Gidi cfc bt phuong trinh va bidu dién tap nghiém trén truc s6 :

a)12x<-6; b)3x +4>2x +3.
Gidi céic bit phuong trinh va biéu dién 1ap nghiém trén tryc 56 :
a)2x-3>0; b)3x+4<0;
) 4-3x<0; d)5-2x>0.
Gidi céc bit phuong trinh :
a)2x-1>5; b)3x-2<4;
©2-5x<17; d)3-4x>19.
Gidi céic bat phuong trinh :
L\)Zx>7(\; h)7§x<2[);

3 6
c)iflx>2; d)5flx>2A

4 3

Hinh v& sau biéu dién tap nghi¢m ciia bdt phuong trinh ndo ? (K& ba bt
phuong trinh ¢6 ciing tap nghiém).

a) .
° 12

b) 3
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27.

8

29.

31

32.
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D, Kiém tra xem gid
sau khong :

-2 ¢6 1a nghiém cita bt phuong trinh

a)x+2x% -3 +4x* - 5 < 2x° - 3xT 4 axt

b) (- 0,001)x > 0,003.

LUYEN TAP

Cho bit phuong trinh x> > 0.

a) Chiing 16 x =2, x = -3 A nghi¢m ciia biit phuong trinh da cho.
b) C6 phai moi gid tri ciia dn x déu 1A nghiem ciia bét phuong trinh di cho
hay khong ?

Tim x sao cho :

a) Gi tri ciia bicu thitc 2x — 5 khong am ;

b) Gid tr cita biéu thitc ~3x khong 1én hon gid tri cita bicu thifc ~7x + 5.

Mot ngudi 6 56 tién khong qud 70000 déng gom 15 & gidy bac véi hai loai
ménh gid : loai 2000 déng va loai 5000 déng. Hoi ngudi d6 ¢6 bao nhicu (&
gidy bac loai 5000 déng ?

Gidi cée bat phuong trinh va bidu dién tap nghi¢m trén truc s6 :

a)ls’_6">5; h)—xfuxdlz
4
1 2x
O —(x 1 ; d .
9 7&-D< )
Gidi céc bat phuong trinh :
a) 8x +3(x+ 1) >5x - (2x - 6) ; b) 2x(6x — 1) > (3x - 2)(4x + 3).

DG, Trong mot ki thi, ban Chién phdi thi bon mon Van, Todn, Ticng Anh va
Hod. Chién da thi ba mon va duge k&t qua nhu bing sau :

Mon Vin Ti¢ng Anh Hos

biém 8 7 10




34.

Ki thi quy dinh mudn dat loai gidi phéi ¢6 diém trung binh cdc mon thi a 8

trd 1en va khong ¢6 mon ndo b diém dui 6. Biét mon Van va Todn duge
tinh h¢ s6 2. Hay cho bi¢t, dé dat loai gidi ban Chi¢n phai 6 diém thi mon
Toén it nhdt 1a bao nhi¢u.

D6 Tim sai lim trong cdc "Ii gidi" sau :
a) Gidi bat phuong trinh ~2x>23. Tacd :
“2x>23 & x>23+2x>25.

Vay nghiém ciia biit phuong trinh 1a x > 25.

3
) G bt phuong tinh —=x > 12. Ta.e6 :

Vay nghiém ciia bt phuong trinh 13 x > ~28.

§5. Phuong trinh chiia déu gid ti tuyét déi

Bua vé phuong trinh khéng chia ddu gia tri
tuyét déi bang cach nao ?

Nhic lai vé gia tri tuyét dai
Gid trj tuyét d6i cira s6 a, ki hiu Ia | a, duge dinh nghfa nhu sau :
|

|a|=-akhia<0.

akhiaz0;

Chéng han : |5

[0]=0, |-35]=35.

Theo dinh nghia trén, ta cé thé bo ddu gid tri tuyét déi tuy theo gid tri
clia biéu thic & trong ddu gi4 tri tuyét d6i 1a am hay khong am.
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Vi du 1. B6 ddu gid tri tuyét d6i va rit gon céc biéu thic :

A=|x-3+x-2khix=3; b)B=dx +5 + |-2x| khi x > 0.

Gidi :

a)Khix>3,tacéx~3>0nen|x -3 =x - 3. Vay
A=x-3+x-2=2x-5.

b) Khi x >0, ta ¢6 ~2x <0 nén |-2x | =

(-2x) =2x. Vay
B=4x+5+2x=6x+5.
Riit gon cdc biéu thitc :

a)C=|3x|+7x —4khix <0 ; b)D =5 —4x+|x—6|khix<6.

Giai mét s& phuong trinh chira dau gia tri tuyét dsi
Vi du 2. Gidi phuong trinh [3x | =x +4. [
Gidi :
Tacé |3x|=3xkhi3x>0hayx>0;
[3x| ==3x khi 3x <O hay x <0.
Vay dé gidi phuong trinh (1) ta quy vé gidi hai phuong trinh sau :
a) Phuong trinh 3x = x + 4 v6i didu kién x = 0.
Tac 3x=x+4&2x=4x=2
Gif trj x =2 thod mdn diéu kién x > 0, nén 2 1 nghiém cita phuong trinh (1).
b) Phuong trinh ~3x = x + 4 v6i didu kién x < 0.
Tacé 3x=x+4&-dx=4ex=-1
Gif tri x = 1 thoa man didu kién x < 0, nén —1 1 nghi¢m cita phuong trinh (1).
Téng hop cde két qua ten, ta 6 tap nghiém cia phuong trinh (1) Ia
S={-1;2}.
Vi du 3. Gidi phuong tinh [x - 3] =9 -2x. @)
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Gidi :
Tacé |x-3|=x-3khix-3>0hayx>3;
[x=3==(x-3)khix-3<0hayx <3.

Vay dé gidi phuong trinh (2), ta quy vé gidi hai phuong trinh sau :
a) Phuong trinh x — 3 = 9 - 2x véi diéu kien x > 3.

Tacs x-3=9-2xo3x=9+3=3x=12ox=4.

Gid tri x = 4 thod man diéu kién x > 3, nén 4 12 nghiém ciia (2).
b) Phuong trinh — (x — 3) = 9 - 2x véi diu kién x <3.

Tacs —(x-3)=9-2x& x+3=9-2x&>x=6.

Gi tri x = 6 khong thod mén diéu ki¢n x < 3, ta loai.

Téng hop céc két qué trén, ta ¢ tap nghiém cita phuong trinh (2) 14 S = {4}.

Gidi cdc phicong trinh :

a)lx+5 =3x+1 ;

b)| =sx| =2x+21.

BAITAP
B ddlu i i tuyet d6i va rit gon cde bicu thifc =
a) A =3x +2 +| 5x | trong hai trudng hop: x 20vax <0;
b) B =|-4x| - 2x + 12 trong hai trudmg hop : x <O va x>0
) C=|x-4] -2x+12khix>5;
dD=3x+2+|x+5/.

Gidi céc phuong trinh :

al2x| =x-6; b)|-3x| =x-8;
olax| =2x+12; & l-5x| —16=3x.
Gii cdc phuong trinh

a)lx-7] =2x+3; b)lx+4| =2x-5;
olx+3l=3x-1: dlx-a] +3x=5.
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A-Cau hdi

1.
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Cho vi dy vé bt déng thifc theo ting loai ¢6 chita ddu <, <, > va >.
Bilt phuong trinh bac nhidt mot dn ¢6 dang nhu the ndo ? Cho vi du.

Hay chi ra mot nghiém ctia bét phuong trinh trong vi du clia Cau hoi 2.

Phét bidu quy tic chuyén v& dé bién d6i bat phuong trinh. Quy tic ndy dya

trén tinh chét ndo cta th tf trén tap s6 7

Phit biéu quy tic nhan dé bién déi bt phuong trinh. Quy tic ndy dya tren

tinh chat ndo cla th ty trén tap s6 ?

MOT SO BANG TOM TAT
LIEN HE GIUA THU TU' VA PHEP TINH
(Vi ba s6 a, b va ¢ bit ki)

Néua<bthiatc<b+c Néua<bthiatc<b+c
Néua<bvac>0thiac<be Néua <bvac>0thiac<be
Néua <bvac<0thiac>be Néua<bvac<0thiac>be

TAP NGHIEM VA BIEU DIEN TAP NGHIEM CUA BAT PHUONG TRINH

Bilt phuong trinh Tap nghi¢m Biéu dién tap nghi¢m trén truc s6
x<a {x|x<a} B

a
<a <a -

x<a {x|x<a} ¥
x>a {xlx>a} Y

a
x=a {x|x=a} H

s




B-Bai

38.

ap
Cho m > n, chiing minh :
aym+2>n+2; b)-2m <-2n;
¢©)2m-5>2n-5; d)4-3m<4-3n.
Kiém tra xem -2 la nghi¢m ciia bit phuong trinh ndo trong céc bit phuong
trinh sau :
a)-3x+2>-5; b)10-2x<2;
X -5<1; dlxl<3;
elxl >2; Dx+1>7-2x.
Giii céc bit phuong trinh va biéu dién tap nghi¢m trén tryc 56 :

a)x-1<3; by x+2>1;
€ 02x<0,6; d)4+2x<5.

Gidi céc bit phuong trinh :

s, w32,

Gidi céc bét phuong trinh :

W3-2x>4; b)3x+4<2;

0 (x-3’<x*-3; &) (x-3)(x+3)<(x+2)+3.
Tim x sao cho :

a) Gié tri ciia biéu thiic 5 - 2x I 56 duong ;

b) Gid tri clia biéu thic x + 3 nh hon gid tri clia biéu thic 4x - 5 ;
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©) Gid tri cia biéu thiic 2x + 1 khong nhd hon gid trj ciia biéu thitc x +3 ;
d) Gid tri ciia biéu thitc x* + 1 khéng 16n hon gié tri cita biéu thic (x — 2)°.
Do

Trong mot cuéc thi d6 vui, Ban 6 chifc quy dinh méi ngudi du thi phai tré 13
10 cau héi & véng so tuyén. M3i cau hdi nay o6 sin 4 dép 4n, nhung trong d6
chi 6 1 ddp én diing. Ngudi dy thi chon dép 4n ding s& duc 5 diém, chon
dép én sai sé bi trir di 1 diém. O vong so tuyén, Ban 16 chc ting cho mdi
ngudi dy thi 10 diém va quy dinh ngudi nao o6 téng s6 diém tir 40 tré len méi
duge dy thi & veng tiép theo. Hai ngudi dy thi phii tré 13 chinh xéc bao

nhiéu cau hdi & vong so tuyén thi méi dugc dy thi tiép & vong sau ?
Gidi céic phuong trinh :
a)l3x| =x+8; b)|-2x| =4x +18;

olx-5]=3x; dlx+2]=2x-10.
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Chuong I - TAM GIAC DONG DANG

§1. Dinh li Ta-1ét trong tam gidc

[ Binh li Ta-lét cho ta biét thém diéu gi méi la ? ]

1.  Tis cha hai doan thing

G 16p 6, ta d ndi dén i s6 ciia hai s6. DI vdi hai doan thing, ta ciing ¢
khdi niém vé ti s6. Ti s6 cia hai doan thing 13 gi ?

AB A B
Bl croas=3om:co=sem; == (A |
D

EF =4dm ; MN = 7dm ; :;—F Hinh 1

Dinh nghia

Ti 6 ctia hai doan thng la ti s6 o dai ciia chiing theo ciing mot don vi do.

Ti 56 clia hai doan thing AB va CD dugc ki hi¢u Ia é—s

3
Vidu 1 Néu AB =300cm, CD = 400cm thi ﬂ:ﬂ: .
CD 400 4

3

Néu AB = 3m, CD = 4m thi ta ciing c6 2—2

»  Chii §.Ti 56 ciia hai doan thing khong phu thugc vio cdch chon don vi do.

56



g

©

Poan thing ti I8 A B

I
" > c D

Cho bon dogn thing AB, CD, f——t——t—

AB,C'D’ (h2). So sdnh cdc is6 &

—_—

A—B va coil % c D
& Yo AN

Dinh nghia Hinh 2

Hai doan thing AB va CD goi la ti Ié véi hai doan thing A'B’ va
néu cé ti Ié thitc :

CcD

AB_ A
cb C'D'

hay AB_
vy

Dinh li Ta-lét trong tam giac

Vé tam gide ABC trén gidy ké hoc sinh ;\

nhue trén hinh 3. Dung duomg thing a

song song véi canh BC, cdt hai canh /

AB, AC theo thit tig tai B'va C". 58/ T a
Duomg thing a dinh ra trén canh AB /

ba dogn thing AB', BB va AB, va dinh [~/

ra trén canh AC ba doan thing twong c
img la AC’, C'C va AC.

So sdnh cac ti 56" Hinh 3
AB' . AC' AB' _ AC' BB C'C

B va—=s b) ——va —— ¢) — va .
AB AC B'B cc AB AC

Hutong dd
néntacé:

~ Chc doan thing lién tiép trén canh AB bing nhau, chiing duge goi 1a
doan chén trén AB.

— Céc doan théng lién ticp tren canh AC ciing bing nhau, ching dude goi 1a
doan chin trén AC.

— Hay ldy mot doan chén trén méi canh Tam don vi do do di e doan thing
trén canh d6 r6i tinh tiing ti s da néu & trén.
Trén day chi 1a mot trudmg hop cu thé. Téng quét, ta ¢6 dinh If sau :



Binh Ii Ta-lét. (Thita nhan, khong chiing minh).

Néu mt dwong thing song song véi mét canh ciia tam gidc va cdt hai
canh con lai thi né dinh ra trén hai canh d6 nhiing doan thing tuong
fing ti Ié.

GT ‘ AABC, B'C'//BC (B € AB, C' € AC)

AN _AC AW _AC' BB _CC

KL = H = H
AB  AC B'B C'C AB Al

Vi du 2. Tinh do dai x trong hinh 4.

Gidi :
Vi MN // EF, theo dinh 1§ Ta-lét ta 06 ¢
DM DN 65 4
o T R .
ME NF =
MN // EF
2.6,5
Suyra:x = 222 =325, Hinh 4
m Tink cdc do dai x va y trong hinh 5. c
A
‘ﬁ a 5 4

a) b)
Hinh 5

BAITAP
1. Viéttis6 clia ce ciip doan thing c6 do di nhu sau :
a) AB = 5cm va CD = 15¢m ;
b) EF = 48cm va GH = 16dm ;
¢) PQ = 1,2m vd MN = 24cm.
(*) Céic s6 chi kich thude trén méi hinh ¢6 cing don vi do.
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3
2. Chobict 28 _ 3 3 €D = 12m. Tinh do dai ciia AB.
b 4 -

3. Cho biét d
12 lan

dai cita AB gip
ctia CD. Tinh ti s6

' &(hﬂ

lin do dai clia CD va do dai cita A'B' gip
a hai doan llung ABvaA'B.

4. Chobiét AB

Chiing minh ring :

Huiéng dén : Ap dung tinh chét ciia ti 12 thic. Hinh 6

5. Tinh x trong céc trudng hop sau (h.7) :

a) MN// BC b) PQ I/ EF

Hinh' 7

§2. Pinh Ii ddo va hé qua cua dinh li Ta-1ét

[Cé thém mot cach nhan biét hai dudng thang song song.]

1. Dinh i ddo
Tam gidc ABC ¢6 AB = 6cm ; AC = 9em.

iy trén canh AB diém B', trén canh AC diém C' sao cho AB' = 2cm ;
AC"=3cm (h.8).
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. .AB' AC'
1) So sdnh cdc ti 6 —— va ——-

AC
2) Vé diwomg thing a di qua B’ va song
song véi BC, diomg thing a cdt AC tai
diém C”.

2 Hinh 8
a) Tinh dg dai doan théng AC”. e
b) C6 nhan xét gi vé C'va C" va vé hai dicomg thing BC va BC' ?
Ta thita nhan khong chiing minh dinh If dio sau day :

Dinh li Ta-lét ddo

Néu mot dwong thing cdt hai canh ciia mot tam gidc va dinh ra trén hai
canh ndy nhiing doan thing twong ting ti I¢ thi duong thing dé song
song v6i canh con lai ciia tam gidc.

AABC,B' € AB, C' € AC
AB' _AC'

c'c
BC //BC

gt @
a) Trong hinh d cho c6 bao nhiéu cdp

dicomg thing song song véi nhau ?

Hinh 9
b) Tt gidc BDEF I hinh gi ?

_AD AE DE

©) So sdnh cdc ti

4 Eieralit
AB ' AC’ BC
cdc cdp canh nwong ing ciia hai tam gidc ADE v ABC.

va cho nhdn xét ién hé giita

Hé qua cla dinh li Ta-lét

Néu mot dcomg théng cdit hai canh ciia mét tam gidc va song song véi
canh con lai thi né tao thanh mot tam gige méi ¢6 ba canh twong img ti
Ié v6i ba canh ciia tam gidc da cho.
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AABC

ar | BC //BC (B € AB; C & AQ)
kL | AB o e
AB BC

Chitng minh :

~ Vi BC'// BC (h.10), nén theo dinh If Ta-lét Hinh 10

tacs:
AB' _AC'
= ()
AB AC

—TurC k¢ CD // AB (D € BC), theo dinh 1i Ta-1ét ta 6 :
o ©)
AC  BC’

idc B'C'DB la hinh binh hanh (vi ¢6 cic canh déi song song) nén

- Ti

tach:

B'C'=BD.
—Tir (1) va (2), thay BD bing BIC, ta c6 :

AB'_AC' BC

AB  AC BC
Chiiy
Hé qud trén van diing cho tricong hop diong thing a song song véi mot canh
cita tam gidc va cdt phén kéo dai ciia hai canh con lai (h.11) :

AB' _AC' _B'C'

AB  AC  BC '

Hinh 11
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BB rinh o dai x cia cic doan thang irong hinh 12.

AE2 8
A M_3 N ¥
2 0
DX E lo)
X
3 x
65 52 35 o
B ¢ 3 [} .
a) DE //BC b) MN // PQ )
Hinh 12
BAITAP

6. Tim cdc cap dudng thing song song trong hinh 13 va gidi thich vi sao ching

song song.

Hinh 13

7. Tinh cdc do dai x, y trong hinh 14.

B t2 A
3
<}
y
28 s
B X 0N
E F A B
a) MN//EF b)

Hinh 14
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11.

a) Dé chia doan thing AB thanh ba doan P1EJF1Q a
thing

g bing nhau, ngudi ta da lm nhu
hinh 15.

Hay mo @ céch lam trén va gidi thich vi >

sao céc doan thing AC, CD, DB bing

nhau ?

b) Bang cdch 1am twong ty, hdy chia doan

thing AB cho tru6e thanh 5 doan bang

nhau. Hoi ¢6 cdch ndo khéc véi cdch 1am A C D B
nhu trén ma van c6 thé chia doan thing Hinh 15

AB cho true thanh 5 doan thang bing nhau ?

Cho tam gide ABC vi diém D trén canh AB sao cho AD = 13,5¢cm, DB = 4,5cm.
Tinh ti s6 céc khodng céch tir cée diém D va B dén canh AC.

LUYEN TAP

Tam gidc ABC ¢6 dudig cao AH. Dudng thing d

cao AH theo thi tu ta

(h.16).

a) Chiing minh ring :
AH' _B'C’ B HoC
AH BC Hinh 16

b) Ap dung : Cho biét AH' = % AH va dign tich tam gide ABC Ia 67,5cm’.

Tinh dién tich tam gidc ABC.
Tam giic ABC ¢6 BC = 15cm. Trén dudng cao
AH Idy cée diém I, K sao cho AK = KI = IH.
Qua I va K v céc dudng EF // BC, MN // BC
(h.17). E 1
a) Tinh do i cde doan thing MN va EF.

b) Tinh di¢n tich ti gidc MNFE, bict rang dicn
tich clia tam gidic ABC Ia 270cm’. Hinh 17

a1
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12, C6 thé do ditge chiéu rong cia mot khiic
song ma khong cdn phdi sang b bén kia
hay khong ?

Neudi ta tién hanh do dac ce yéu 16 hinh
hoc cdn thiét dé tinh chiéu rong cia khiic
song ma khong cin phai sang bdy bén kia
(h.18). Nhin hinh V& da cho, hiy mo @
nhing cong vice cdn lam va tinh khodng
céich AB = x theoBC=a, B'C'=a',BB'=h.

13, C6thé do gidn tiép chiéu cao ciia mot bite Hink 18

tutomg khd cao being dung cu don gidn duge khong ?
Hinh 19 thé hi¢n céch do chidu cao AB cila mot bite tudmg bang cdc dung cu
don gidn gém :

Hai coc thing diing (coc D ¢6 dinh ; coc @ ¢6 thé di dong duge) va sgi day
FC. Coc @ ¢6 chiu cao DK = h. Céc khodng cdch BC = a, DC = b do duge
bing thudc day thong dung.

a) Em hiy cho bict ngudi ta ti¢n hanh do dgc nhu thé ndo ?

b) Tinh chidu cao AB theo h, a, b.

Hinh 19
14, Cho ba doan thing ¢6 do dai 1a m, n, p (cing don vi do).
Dyng doan thing c6 o di x sao cho :
i m _n

hi-Z; oZ-IL
n

X
Ly 3 x p

m
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Hatomg dén :
Ciu b) — V& hai tia Ox, Oy.
~ Trén tia Ox dat doan thing OA = 2 don vi, OB = 3 don vi.

~ Trén tia Oy dit doan thing OB’ = n v x4
0A _ OA'
OB OB

dinh di¢ém A' sao cho

~Tird6 tac6 OA'=x.

§3. Tinh chéit dudng phén gidc cla tam gige

Budng phan giac clia mét goc trong tam giac chia canh doi
véi gée dé thanh hai doan thang theo i s nao ?

inh li

Vé tam gige ABC, biét :

AB=3cm ; AC=6cm ; A =100

Dung ditomg phan gide AD ciia géc A
(bing compa, thiée thing), do do dai
cdc doan thing DB, DC réi so sanh cdc B D c

s 2B 1 DB ) i 20
AC DC

. AB _ DB N

Tach o= 5o @dng phan gi

¢ AD chia canh d6i dién thanh hai doan

thing ti 1¢ v6i hai canh ké hai doan dy). K&t qua trén diing véi £ cd cdc tam

gidc nhd dinh 1f sau d

Dinh li

Trong tam gidc, diwong phan gidc cia mot géc chia canh doi di¢n thanh
hai doan thang 6 I¢ véi hai canh ké hai doan dy.
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AABC
AD I tia phan gifc ciia BAC (D  BC)

GT
R
DC AC

A
>

Chitng minh :
Qua dinh B v& dudng thing song song véi A
AC, cit dudng thing AD tai diém E (h21). B

‘ ¢

Tacé: N
- . E
BAE = CAE (gi thié0). Hinh 21
Vi BE // AC, nén BEA = CAE (so le trong).
Suy ra BAE = BEA . Do d6 tam gidc ABE can tai B, suy ra
BE=AB. W

Ap dung he qué cita dinh If Ta-lét d6i véi tam gidc DAC, ta c6 :
DB BE
=== @
DC AC

DB _ AB
Tir (1) va (2) suy ra —— = —.
(1) va (2) suy DC - AC
Chay
Dinh Ii vdn ding ddi véi tia phan gidc ciia goc ngodi ciia tam gidc. Trong
hinh 22 ta 6 :

DB _AB (AB=AC).
D'C AC

Hinh 22



B xem hini 23a.

a) Tinh
y

b) Tinh x khi y =5

-— .
A E_3
75
35 5 85
B 3 ¢ D

a) b
Hinh 23

B 7 x rong hinh 236

BAITAP
15. Tinh x trong hinh 24 vi 1am trdn két qué dén chit s6 thap phan thit nhat.
P
&
8
45 72 ok >

M N

Hinh 24

16. Tam gifc ABC c6 do dai céc canh AB = m, AC = n va AD I dudng phan
gific. Chiing minh rang i s6 dién tich cita tam gic ABD va dién tich ciia tam

gide ACD bing .
n
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17.

2]
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Cho tam gife ABC véi dudmg trung A
tuyén AM. Tia phan gidc cita g6c AMB
cit canh AB & D, tia phan gidc cia D,
g6¢ AMC cit canh AC & E. Chiing minh
ring DE // BC (h.25).
M c
Hinh 25

LUYEN TAP
Tam gide ABC ¢6 AB = S5em, AC = 6¢cm v BC = 7em. Tia phan gidc cta
g6c BAC cat canh BC tai E. Tinh céc doan EB, EC.
Cho hinh thang ABCD (AB // CD).
Pudmg thing a song song véi DC, ¢t cde canh AD va BC theo thit ty tai E
vaF.

Chitng minh ring :
AE _ BE AE _BF DE_CF

) —_— - b)) —=— ¢) — = —.

“FC AD  BC DA CB
Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Hai
dudmg chéo AC va BD cit nhau tai O.
Dudmg thing a qua O vi song song véi
déy ciia hinh thang c canh bén AD,
BC theo thif ty tai E va F (h.26). c
Chitng minh ring OE = OF. Hinh 26

a) Cho tam gifc ABC véi dudng trung tuyén AM va dudmg phan gidc AD.
Tinh dién tich tam gidc ADM, biét AB =m, AC=n (n > m) va dién tich ciia
tam gidc ABCIa S.

b) Cho n = 7em, m = 3em, hoi dién tich tam gidc ADM chiém bao nhicu
phén tram dién tich tam gidc ABC ?

o Hinh 27 cho bict 66 g6c bing nhau : //l‘\

0y =0, =03 = 04 = O5 = 0.

Kich thude cée doan thing da duge ghi

wén hinh. Hy thiét 1ap nhig i 1¢ thic
kich thude da cho.

Hinh 27




§4. Khéi niém hai tam gidc déng dang

[ Thé nao la hai tam giac déng dang véi nhau ? }

Trong thyc (&, ta thudng gap nhimg hinh ¢6 hinh dang ging nhau nhung
kich thude ¢6 thé khdc nhau. Vi du nhu cdc cap hinh trong hinh 28.

AOD—Op
C,
Al B
Hinh 28
Nhiing cap hinh nhu the goi Ia nhiing hinh déng dang.
O day ta chi xét cdc tam gide dong dang.
1. Tam giac dong dang
@) Pinh nghia
m Cho hai tam gidc ABC va A'B'C’ (h.29).
A
4 5 ~
/X
8 6 c 3 3 c

Hinh 29
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Nhin vao hinh vé hay viét cdc cdp goc bing nhau.
A'B' B'C' CA
AB ' BC ' CA

Vi

Tinh cdc ti s6° 16i s sanh cdc ti s6'd6.

Ta c6 dinh nghia vé hai tam gidc dong dang nhu sau :
Dinh nghia

Tam gidc A'B'C’ goi la déng dang véi tam gidc ABC néu :
A=A B =B :C'=C;
A'B' _B'C' _CA’

AB  BC CA’

Tam gide A'BC' déng dang v6i tam gide ABC duge ki hiéu 1a AA'BC' «» AABC
(viét theo thif tu cap dinh tuong ting).

A'B' B'C' CA’

Ti s6 cdc canh tuong tng — = =k goi 11/ 56 dong dang.
$ g ung AB BC CA & g dang.

Trong [ ta c6 AABC’ &> AABC véi t 56 dng dang Ia k = -

b) Tinh chdt
1) Néit AAB'C" = AABC thi tam gidc A'B'C’ c6 déng dang véi tam gidc ABC
khong ? Ti 6 déng dang 1a bao nhicu ?
2) Néit AA'B'C'en AABC theo 1i s6'k thi AABC en AA'B'C” theo 1i 56 nao ?
Tit dinh nghia vé hai tam gidc déng dang, ta suy ra cdc tinh chat don gidn
clia hai tam gifc déng dang :
Tinh chdt 1. M&i tam gidc déng dang véi chinh né.
Tinh cht 2. Néu AA'BC' e» AABC thi AABC «» AA'BC.
Tinh chit 3. Néu AABC' e» AA"B'C" vi AA"B'C" > AABC thi
AA'BC' e AABC.
Do Tinh chdt 2 ta néi hai tam gide A'B'C' vi ABC déng dang (v6i nhau).

Binh li

B cro tam sidc aBC. ke duomg thing a song song véi canh BC va cit hai

70

canh AB, AC theo thit t¢ tai M va N. Hai tam gide AMN va ABC ¢6 cdc géc
va cde canh tiong iing nhie the nio ?



Dinh li

Néu mot duomg thdng cdt hai canh ciia tam gidc va song song véi canh
con lai thi n6 tao thanh mot tam gidc méi dong dang v6i tam gigc da cho.

AABC

GT| MN //BC (M € AB; N € AC) N

L | AAMN <» AABC w N s

Chiing minh :
Xét tam gide ABC va MN // BC (h.30). B c
Hai tam gidc AMN va ABC ¢6 : Hinh 30
AMN = ABC ; ANM = ACB (céc cap géc déng vi) ;
BAC la géc chung.
Mat khic, theo hé qué ciia dinh If Ta-1ét, hai tam giéc AMN va ABC c6 ba
cap canh tuong dng ti 1¢ :
AM _ AN _ MN
AB AC  BC’
Viy AAMN > AABC.
Chii y
Dinh i ciing diing cho truong hop dong thing a cdt phan ko dai hai cqnh
ciia tam gidc va song song v6i canh con lai (h.3

N M
~ 7 2 A
ok
B, C
V4 N a
B c
Hinh 31
BAITAP

Trong hai ménh dé sau day, ménh dé nao déing ? Ménh dé nao sai 2
a) Hai tam gie bing nhau thi déng dang véi nhau.

b) Hai tam gidc déng dang véi nhau thi bing nhau.
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AA'B'C'e» AA"B"C" theo ti 56 déng dang k;, AA"B"C" e» AABC theo ti s6 déng
dang k,. Hoi tam gidc A'BC déng dang véi tam gidc ABC theo ti s6 nao ?
Cho tam gide ABC. Hily v& mot tam gidc déng dang véi tam gidc ABC theo
fis6 L.
2
LUYEN TAP

Cho tam gide ABC V& tam gidc A'BC déng dang véi tam gidc ABC theo ti

56 déng dang k = T

Tir diém M thuge canh AB ci ABC v6i AM

tam gi

lMB, ké c:
2

song song vGi AC va BC, chiing cat BC va AC lan lugt tai L va N.

a) Néu tdt ca cdc cap tam gide dong dan;
b) D6i v6i méi cap tam gide dong dang, hiy viét cdc ¢ip gée bang nhau va ti
s6 (IGng dang tuong n’mg.

€6 thé em chua biét

Nhin lai lich sir phat trién ctia Toan hoc, nguoi ta co thé
xem Ta-lét (Thalés) la mot trong nhiing nha hinh hoc dau
tién cta Hi Lap.
Ta-lét sinh vao khodng nam 625 va méit vao khoang ném
547 truéc Cong haguyén tai thanh ph6 Mi-lé - mot thanh
phé_giau c6 nhat thi o5 Hi Lap, nam trén b bién
Dia Trung Hai &m ap va tho mong.
Hi con tré, Ta-lét da o6 lan dén tham Ai Cap, va o do NG Thales (625 -547 1. C.N)
da ob dip dutc tiép xic vai cac nha khoa hoc duong
Talét da gidi dugc bai toan do chiu cao clia mD( Klm ty thap Al Cap béng mot
phuong phap hét stic don gian. Lich sir ghi lai réing, Ta-lét da tinh dugc chidu cao
clia thap 6 nhG &p dung tinh chéit clia tam giéc dong dang. Ta-iét da chon ding
thei diém khi c&c tia ndng mat trdi tao véi mat dét mot géc 45° dé tinh chiéu cao
clia thap. Tai thei diém nay 46 dai bong cila mot vat dat thang ding trén mat déit
bang chinh chiéu cao clia vat do. Ta-#t chi viéc do b dai bong ctia thap, tir o suy ra
uoc chidu cao cia thap. Cong viec ma ngay nay tuéng chimg nhu don gin thi lic do
lai ¢ y nghia that a vi dai.




1.

§5. Trudng hop déng dang thi nhét

Khéng can do géc ciing cb cach nhan biét dugc
hai tam giac déng dang véi nhau.

Pinh Ii

Hai tam gidc ABC va A'B'C’ ¢6 kich thuée nhie trong hinh 32 (c6 ciing don vi

do la xentimét).

A

B 8 c B 4

Hinh 32

Trén cdc canh AB va AC ciia tam gidc ABC ldn ligt Idy hai diém M, N sao

cho AM = A'B'=2cm ; AN = A'C’ = 3cm.
Tinh d¢ dai doan thing MN.

C6 nhan xét gi vé méi quan hé giita cdc tam gidc ABC, AMN va ABC'?

Trong trudng hop téng quat ta ¢6 dinh If sau :

Dinh li
Néiu ba canh ciia tam gidc nay i ¢ v6i ba canh ciia tam gidc kia thi hai
tam gidc d6 déng dang.

AABC, AAB'C'

GT| A'B'_A'C'_B'C

AB___AC _ BC
KL | AA'BC' e» AABC

Chitng minh :
Dat uén tia AB doan thing

AM = AB. V& dudng thing g c
MN//BC, N € AC (h.33). Xét cdc

tam giéc AMN, ABC va A'BC. Hinh 33




2.

Vi MN // BC, nén AAMN <> AABC. Do d6
AM AN MN
R @

AB AC BC
A'C" AN _ B'C' MN
-AN, B My

Tir (1) vA (2), véi chi § AM = A'B., ta 6 = X
AC ~ AC BC BC

suyra AN =A'C vi MN = BC..
AMN vd A'BC ¢6 ba canh bang nhau timg doi mot :
(cdch dung) ; AN = A'C' vil MN = BC (theo chiing minh trén).

Hai tam gi
AM = Al
Do dé:

AAMN = AA'BC (c.c.c).
Vi AAMN <> AABC, nén AA'B'C' «» AABC.

Ap dung
Tim trong hinh 34 cdc cdp tam gige dong dang :
H
6
A
K
4, 8 D
3 z
8 4
B c E F I
a) b) )
Hinh 34
BAITAP

29.
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Cho hai tam gidc ABC va A'B'C' ¢6 kich thue nhu trong hinh 35.

Hinh 35



30.

) AABC vi AABC c6 déng dang véi nhau khong ? Vi sao ?
b) Tinh ti 56 chu vi cita hai tam gic d6.

Tam gic ABC ¢6 do dai cdc canh | AB = 3em, AC
gife ABC dong dang v6i tam gid

'm, BC = 7cm. Tam
ABC va ¢6 chu vi bang 55cm.

Hay tinh do
th hai).

i cc canh cila tam gidc A'B'C’ (lam trdn dén chit 6 thap phan

Cho hai tam gife déng dang c6 1 6 chu vi I 7= 2 hicu d0 dai hai canh

twong ting ciia ching 14 12,5cm. Tinh hai canh d6.

§6. Trudng hop déng dang thi hai

[ Thém mét cach nita dé nhan biét hai tam giac déng dang.]

Pinh Ii

Cho hai tam gidc ABC va DEF c6

kich thue nhut trong hinh 36 o
. _AB  AC <)
= So sdnh cdc 7 6+ va o
A 8, 6
. 4\
— Do cdc doan thing BC, EF. Tinh 3
L BC
1l 6’ —, so sanh véi cdc n e B Cc E F
EF
Hinh 36

va dit dodn sit déng dang ciia hai
tam gidc ABC va DEF.

Dinh li

Néu hai canh ciia tam gigc nay ti Ié v6i hai canh ciia tam gidc kia va hai
gbe tao béi cdc cip canh d6 bing nhau, thi hai tam gide déng dang.
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GT | AABC, AABC
A'B A'C

AB AC (¢

KL| AA'BC «» AABC /A\
Ching minh : ‘ " M A
Trén tia AB, dt doan thing

AM = AB. Qu M k&

dudng thing MN // BC B c . o
(N e AQ) (h.37). Hinh 37

u
)

1, A’

Ta c6 : AAMN o> AABC, do d6 AM — AN
AB  AC
CViAM=AB.nensuyra A AN ®
AB  AC

Tir (1) va (2), suy ra AN = A'C.
Hai tam gidc AMN va A'BC 6 AM = A'B' (cdch dung), A = A" (gid
thiét) v AN = A'C’ (chting minh & trén), nén chiing bing nhau (c.g.c).

Tir AAMN = AA'BC suy ra AA'BC' «» AABC.

et lai cau hoi g ban diu, t thdy ring :

> 3,.~_=a o o
AABC va ADEF ¢6 AB = AC vi - =); A =D (vicung bang 60°).
DE DF 8 6
Viy theo dinh Ii vita chiing minh, AABC e» ADEF.
2. Apdung
Hay chi ra cdc cdp tam gide déng dang véi nhau tir cic tam gige sau day
(h38) :
qQ
A 4
2/10°\3 3
70° 75°
8 ¢ D 5 F P R
a) b) 9

Hinh 38
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) Vé tam gidc ABC ¢6 BAC = S0°, AB = Scm, AC = 7,5¢m (h.39).

34.

b) Ldy trén cic canh AB, AC ldn liigt hai diém D, E sao cho AD = 3em,
AE = 2cm. Hai tam gidc AED va ABC c6 dong dang v6i nhau khong ? Vi sao ?
Hutong ddn :

~ V& hinh (theo yéu cdu dé ra).

~ Hai tam gifc ABC v AED c6 géc A chung.

oo AEAD L
So sdnh cdc ti s6 — va — r6i rit ra
AB ' AC 5
ket lugn. Hinh 39
BAITAP

Tren mot canh cita gée xOy (xOy # 180°), dat céc doan thing OA = Sem,

OB = 16cm. Trén canh thit hai clia géc 6, dat cde doan thang OC = 8cm,
OD = 10cm.

a) Chitng minh hai tam gi

c OCB va OAD dong dar
b) Goi giao diém ciia cdc canh AD va BC 14 T, chiing minh ring hai tam gidc
TAB va ICD ¢6 céic g6c bing nhau timg doi mot.

Chiing minh ring néu tam gifc A'BC' déng dang véi tam
ai dudng trung tuyén twong ting clia hai

ic ABC theo 1
am gidc d6 ciing

bing k.

va dudmg cao AH = 6em.

= . AB
Dyng tam gide ABC, bict A = 60°, 1§56

4
c 5

§7. Trudng hop déng dang thir ba

Khéng can do do dai cac canh ciing c6
cach nhan biét hai tam giac déng dang.

A

1. Dinh Ii

Bai todn. Cho hai tam gidc

ABCva ABC v6i A = A" ; Yy N

B=B' (h.40). Ching minh

AA'BC' <> AABC. B c B ¢
Hinh 40



Gidi :
Dit trén tia AB doan thing AM = A'B. Qua M ké dudng thing MN // BC
(N e AO).
ViMN//BCnéntacd:

AAMN e AABC.
Xét hai tam gide AMN va ABC, ta thily A = A’ (theo gia thict), AM = A'B'
(theo céch dung), AMN = B (hai géc déng vi). Nhumg B = B' (theo gid thict),
dods AMN = B'.
Vay AAMN = AABC (g.c.g), suy ra AABC <> AABC.
Tir két qua chiing minh trén ta ¢6 dinh If sau :

Dinh li

Néu hai géc ctia tam gidc nay lin litot bang hai géc ciia tam gidc kia thi
hai tam gidc dé déng dang véi nhau.

2. Apdung

m Trong cdc tam gidc dudi ddy, nhig cdp tam gidc nao déng dang véi
nhau ? Hay gidi thich (h41).

A M
A D /168
70°
3 c E F N P
a) b) ©
A 3 "
70°
60° f60° 50 65° 50°
B c E F N [
d) ) n
Hinh 41
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B 6 hinh 42 cho biéi AB = 30m; AC = 4.50m

35.

37.

va ABD = BCA.

a) Trong hinh vé nay c6 bao nhiéu tam
gidc ? C6 cdp tam gide nao dong dang vdi
nhau khong ?

b) Hay tinh cdc dp dai x va y (AD = x,
DC=y). Hinh 42

¢) Cho biét thém BD 1a tia phan gidc ciia géc B. Hay tinh dg dai cdc doan
thing BC va BD.

BAITAP

Chiing minh réng néu tam gidc ABC’ déng dang véi tam gide ABC theo ti 56
Kk thi ti 6 cita hai dudmg phan gide tuong iing cita chiing ciing bing k.

Tinh do dai x clia doan thang BD trong A 125 B

hinh 43 (Am tron dén chif s6 thap phan

thtt nhd0), biét ring ABCD I hinh thang

(AB// CD) ; AB = 12,5cm ; CD = 28,5cm ;

DAB=DBC. N =5 t
Hinh 44 cho bi¢t EBA = BDC. Hinh 43

a) Trong hinh v& ¢6 bao nhicu tam gidc

vuong ? Hay ké 1én cdc tam gide d6.

b) Cho bt AE = 10cm, AB = 15cm,
= 12em. Hay tinh do di cfc doan thing ~ E

CD, BE, BD vi ED (Am tron dén chif s5

thap phan thi nht).

©) So sénh di¢n tich tam gide BDE véi tong A

dién tich ctia hai tam gidc AEB va BCD.

LUYENTAP 1
Tinh cc d¢ dai x, y ctia ce doan thiing trong
hinh 45.

Cho hinh thang ABCD (AB // CD). Goi O I
giao diém ciia hai dudng chéo AC va BD.
a) Chitng minh ring OA . OD = OB.. OC.

Hinh 45



£

4
42.

43.

4.
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b) Budmg thing qua O vuong géc véi AB vi CD theo thit ty tai H va K.
OH _AB

OK D

ABC, trong d6 AB = 15em, AC = 20cm. Trén hai canh AB va
AC ldn lugt Iy hai diém D va E sao cho AD = 8cm, AE = 6cm. Hai tam
gife ABC v ADE ¢6 ddng dang v6i nhau khong ? Vi sao ?

Chiing minh ring ——

LUYENTAP 2

Tim céic ddu hicu dé nhan biét hai tam gide can déng dang.

So sénh cdc trudng hop déng dang ctia tam gidc véi cdc trudng hop bing
nhau ciia tam gidc (néu lén nhimg diém gicng nhau va khéc nhau).

Cho hinh binh hanh ABCD (h.46) c6 d¢ dai cic
canh AB = 12¢m, BC = 7em. Trén canh AB ldy

g N 3 A B
mot diém E sao cho AE = 8cm. Dudng thing
DE ciit canh CB kéo dai tai F.
a) Trong hinh v& d cho o6 bao nhiéu c
gidc dong dang véi nhau ? Hiy viét o o ¢

tam gidc dong dang v6i nhau theo céc dmh Hinh 46

tuong ting.

b) Tinh do dai cdc doan thang EF va BF, bi¢t ring DE = 10cm.

Cho tam gidc ABC ¢6 cdc canh AB = 24cm, AC = 28cm. Tia phan gidc ciia
26¢ A cit canh BC tai D. Goi M, N theo thit ty 1 hinh chiéu ciia B va C trén
dudmg thing AD.

i&

a) Tinh ti s& m-
CN

AM DM
) Ching minh ring — = -

) Chitng 2 -y

Hai tam gidc ABC vi DEF ¢6 A =D, B = E, AB = 8cm, BC = 10cm,
DE = 6cm. Tinh do dai cdc canh AC, DF v EF, biét ring canh AC dai hon
canh DF 1A 3em.




§8. Cdc trudng hop déng dang cla tam gidc vudng

[ C6 nhiing céch riéng dé nhan biét hai tam giac vuéng déng dang. ]

Ap dung céc trudng hgp déng dang cla tam giac vao tam
giac vuéng

Tir cdc trudng hop déng dang clia hai tam gide da xét trude day, ta suy ra

Hai tam gidic vuong déng dang véi nhau néu :

) Tam gidc vuong nay c6 mot goe nhon bing géc mhon clia tam gidc
vuong kia ;

Hodc

b) Tam gi4

vuong ndy c6 hai canh goc vuong i 1 Vi hai canh géc vuong
cta tam gidc vuong kia.

u dic biét nhan biét hai tam giac vuéng déng dang

n Hay chi ra cdc cdp tam gidc dong dang trong hinh 47.

o
D 5 10
25, N
E a F E b F
B
A 4 10
2/°\
B 5 c A c
) 9
Hinh 47
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DE xét xem hai tam gide vuong ABC va ABC di cho c6 déng dang véi
nhau khong, ta cdn c6 dinh If sau :

Dinh li 1

Néu canh huyén v mt canh géc vuong ciia tam gide vuong ndy fi lé
véi canh huyén v canh géc vuong ciia tam gige vuong kia thi hai tam
gidic yuéng d6 déng dang.

GT | AABC,AABC, A'= A = 90°
B'C' _A'B'
BC  AB

KL | AA'BC e AABC

@

A

c ] c

Hinh 48
Chitng minh :

Tir gid thit (1), binh phuong hai v¢ ta duge :

B'Cc? A'B?
BC?  AB?
Theo tinh chat ctia ddy ti s& bing nhau, ta ¢6 :

B'c? A'B? BCc?-A'B?
BC?  AB>  BC®-AB?

Talicé: B'C2-AB2=AC?;
BC? - AB? = AC? (suy ra tir dinh Ii Py-ta-go).
o2 g2 o2
Dods: Bc? aB? _A'C

BC2  AB?  AC? @




B'C' A'B' A'C'
BC

Tir (2), suyra: =— =
N AB  AC

Vay AAB'C <» AABC (trudng hop déng dang thi nhét).

Ap dung Két qua cia dinh If d6i vi hai tam gidc vuong ABC' va ABC di
cho érﬁm thdy ring :
A'B'  B'C'
AB BC
Viy AA'BC < AABC (theo ti s6 déng dang k = % )
Ti s6 hai dudng cao, ti s& dién tich clia hai tam giac déng dang

Dinh li 2

Ti 56 hai duéng cao twong iing ciia hai tam gide déng dang bing 6 s6°
dong dang.

Hoc sinh ty chiing minh theo huéng din sau :
V& hai tam gife déng dang ABC va A'BC véi ti s6 déng dang 12 k = % .
hai dudng cao tuong ting 1a AH va A'H' (h.49). Chiing minh AA'B'H'<» AABH
=k.

A

rbisuyra S

A

B H < B W c
Hinh 49
TirDinh 1§ 2, suy ra :
Dinh Ii 3

Ti 56 dién tich ciia hai tam gide déng dang bing binh phuong fi s6°
déng dang.

(Hoc sinh tu ching minh).
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6.

49.

50.

51

84

BAITAP

Trén hinh 50, hdy chi ra cdc tam gidc déng
dang. Viét cdc tam gidc nay theo thit tu cdc
dinh tuong tng va gidi thich vi sao chiing
déng dang ?

Tam gide ABC c6 do dai céc canh Ia 3em,
4em, Sem. Tam gidc ABC déng dang véi
tam gide ABC va c6 dién tich 2 S4em’. Tinh
46 dai cfc canh clia tam gige A'BC.

Hinh 50

Béng ciia mot cot dién trén mat dat c6 do dai 1a 4,5m. Ciing thai diém d6,
mot thanh sit cao 2,Im cim vuéng géc véi mat dit c6 béng dai 0,6m.

Tinh chiéu cao ciia cot dién.

LUYEN TAP

O hinh 51, tam gidc ABC vubng & A va c6
dudng cao AH.

a) Trong hinh v& ¢6 bao nhiéu cap tam gidc
déng dang véi nhau ? (Hay chi 15 timg cip
tam gidc déng dang va viét theo cic dinh
tuong ting).

b) Cho biét AB = 12,45cm, AC = 20,50cm.
Tinh do dai céc doan thing BC, AH, BH
va CH.

Béng cila mot Gng khéi nha mdy trén mat
ddt c6 do dai la 36,9m. Ciing thdi diém d6,
mot thanh sit cao 2,1m cém vuong géc véi
mat dét c6 béng dai 1,62m. Tinh chiéu cao
cita 6ng khéi (h.52).

Chan dudng cao AH cia tam gidc vuong
ABC chia canh huyén BC thanh hai doan
thing c6 do dai 25cm va 36em. Tinh chu vi
va dién tich cita tam gidc vuéng d6 (h.53).
Hucong ddn : Truée tién tim cdch tinh AH tir
céc tam gidc vuong déng dang, sau d6 tinh
céc canh cita tam gide ABC.

Hinh 51

O
£y
W

Hinh 52

Hinh 53



52. Cho mot tam gidc vuong, trong d6 canh huyén dai 20cm va mot canh géc
Vuéng dai 12cm. Tinh d¢ dai hinh chiéu canh géc vuéng kia trén canh huyén.

§9. Ung dung thyc t& clia tam giéc déng dang

[ C6 thé do chiéu cao clia mot cay ma khéng cén 1én dén ngon ?}

1. Do gian tiép chiéu cao clia vat
Gid sir cén phai xéc dinh chiéu cao cita mot toa nha, ciia mot ngon thép hay
ciia mot cy ndo d6, ta c6 the lam nhur sau :
@) Tiéh hanh do dac
— Piit coc AC thiing ditng trén d6 c6 gin thuée ngim quay duge quanh mot
cfi cht ciia coc (h.54).

~ Diéu khién thuc ngim sao cho husng
thude di qua dinh C' ciia cay (hoic thp),
sau d6 xéc dinh giao diém B cia dudng
thing CC' véi AA'.

— Do khodng céch BA va BA'.

b) Tinh chiéu cao ciia cdy hodic thip

Ta ¢6 AA'BC' «» AABC véi

A
' Hinh 54
i 56 déng dang k = AB.
AB

Tirdé suy ra A'C' =k.AC.
Ap dung bing 56 AC= 1,50m ; AB = 1,25m ; A'B = 42m.
Tacd

A'C'=kAC = A—B -AC = ﬁ 1,50 = 5,04 (m).
AB 1,25
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Po khoang cach giira hai dia diém trong dé c6 mét dia diém

khéng thé téi duge < A )
Gid sit phiii do khoing cich AB trong d6 ( A\ )

dia diém A c6 20 hd bao boc khong thé &\

i duge (h.55).

a) Tiéi hanh do dac

~ Chon mot khoing dit bing phing réi

vach mot doan BC va do do dai clia n6 A c
(BC=a). Hinh 55

~ Diing thude do géc (gide ké), do cée goc : ABC = o, ACB = B.

b) Tinh khodng cdch AB

Vé ten gidy tam gide A'BC' véi BC' =
B'C'_a'

C

', B'=o, C'=B. Khidé

AA'B'C' e» AABC theo ti s6 k = . Do A'B' trén hinh V&, tir 46

A'B'
suyra AB= ——.
o Ap dung biing s6 : a = 100m, a' =4cm. Tacé :
a4 1
a 10000 2500
Do A'B' duge A'B' = 4,3cm. Vay AB = 4,3.2500 = 10750(cm) = 107,5(m).

Ghi chii
Khi do géc ta dimng gidc ké. Gidc k&' cho phép ta xic dinh dige d
mot goc ey ¥. C6 hai logi gide ké' : Gide ké ngang (h.56a) va gidc

(h36b).

Ion ciia
¢ ditng

Hinh 56



54.

55.

~ Gidc k& ngang (da ditgee biét 6 16p 6) ding dé do géc trén mat dt.

~ Gidc ké diing ditng dé do géc theo phitong theing diing,

ciing la mot thude do géc o6 thé quay quanh truc
O cdm vuong goe vii coc PQ ddit 6 i tri thiing dimg. O hai ddu ciia thiée
ngdm ¢6 gdn hai chiéc dinh A va B.Tai O c6 treo mjt déy doi OF. Goi E la
vach img véi diém ghi 0° trén thiée do géc (OE vuong goc véi AB tai O).
Khi d6 goc tao bdi OF va OE béing géc tao bdi phirong ngdm va phiong nim
ngang (hai géc ciing phu véi goc thit ba)

B0 phan chinh cia gicc

BAITAP

Mot ngudi do chiéu cao clia mot cay nhd mot coe chon xudng dat, coc cao
2m va xa ciy 15m. Sau khi ngudi &y 10i ra xa cdch coc 0,8m thi nhin
thdy d oc va dinh cay cling nam trén mot dudng thang. Hoi cay cao bao
nhicu, ng khodng cach tir chan dén mét ngudi dy 13 1,6m ?

Dé do khoing hai dia diém A
va B, trong d6 B khong 16i duge, ngudi ta
tién hanh do va tinh khoang cdch AB nhu
hinh 57 : AB//DF ; AD=m ; DC=n;
DF =a.

a) Em hdy néi 13 cdch do nhu thé ndo.

b) Tinh d¢ dai x ctia khodng cdch AB. c

Hinh 57

Hinh 58 dudi day mo td dung cu do b day cita mot s6 lo phdm. Dung
cu ny gom thude AC duge chia dén lmm va gin v6i mot ban kim loai hinh
tam gifc ABD, khodng cdch BC = 10mm.

A I c
S S S |

Hinh 58
Mudn do bé day cita vat, ta kep vat vio giita ban kim logi va thude (ddy ciia
Vit dp vio bé mat cita thude AC). Khi d6, tren thude AC ta doc duge
“bé day" d cita vat (trén hinh v& ta ¢6 d = 5,5mm).
Hay chi 15 dinh If no cita hinh hoc 13 co s& dé ghi cde vach trén thude AC
(< 10mm).
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€6 thé em chua biét

Pé vé hinh déng dang v&i mot hinh
cho truéc, chdng han phai vé thu nhd
hozc phong to mot ban dé Viet Nam
16n gép 2 Ian, 3 Ian,... ngudi ta ding
mét dung cu vé goi la thudc vé truyén
(h.60). o
— Dung cu nay gém c6 bén thanh kim

loai hay g6 manh dai bang nhau °
Trén mbi thanh kim loai c6 cac 16

khoan thang hang va cac tam 16 Hinh 59
céch déu nhau.

~ BGn thanh cila thugc duge lién két véi nhau nha bon chét va tao thanh hinh binh
hanh AMBI, trong d6 cac chét A, B cb thé thay di vi tri. Cac diém O, M, M’ luén
ol _om

thing hang, — = —— va OA = AM.
OA~ OM

ﬂv/‘/>
e
*,
(@3

— & diém O c6 gén miii nhon dé c6 thé cam vao mat ban hoac gia vé. & cac diém
M va M’ c6 gan dau chi
Cach sit dung

Trén ban vé hoac gia vé,
c&m 8 dinh mii nhon O &
Vi tri thich hgp.

Di chuyén mii chi M trén
hinh 7 cho trudc (da dugc
ghim o dinh trén ban vé)
thi mii chi M' vach nén hinh
(7' déng dang véi 7 theo ti

Hinh 60

Trong truing hop nay, hinh 7' 14 hinh phéng dai cia hinh (7.
~ Nguige lai, néu di chuyén mi chi M' trén hinh (7 cho truéc thi mai chi M vach nén
hinh 7. Trong trudng hop nay (F Ia hinh thu nho cla 7"

~ Khi muén thu nhd hodc phéng to theo ti s6 nao d6, can diéu chinh ti s&

%, nghia la phai di chuyén chét A va B dén vi tri tuong tng.



ON TAP CHUONG Il

A-Cau hdi

Phat biéu va viét i I¢ thic biéu thi hai doan thing AB va CD (i 1¢ véi hai
doan thing A'B'va CD'.
Phit bicu, v hinh, ghi gid thit vi ket luan ciia dinh 1f Ta-ét trong tam gidc.

Phét biéu, v& hinh, ghi gid thi¢t va két luan ctia dinh If Ta-ét ddo.

Phat biu, v& hinh, ghi gid thiet v ket lugn vé h¢ qué clia dinh 1f Ta-lét.
Phét bidu dinh If vé tinh chi ciia dudmg phan gidc trong tam gidc (v& hinh, ghi
gid thict va ket

Phat bicu dinh nghia hai tam gic dong dang.

Phat bicu dinh If vé dudmg thiing song song véi mot canh ciia tam gidc va cit
hai canh (hodc phin kéo dai ciia hai canh) con lai.

Phit biéu cdc dinh 1i vé ba trudng hop déng dang cita hai tam gidc.

Phat bidu dinh 1f v& tradng hop déng dang dic biét ciia hai tam gidc vuong
(trudmg hop canh huyén vi mot canh gée vuong).

TOM TAT CHUONG Il

1. Poan thang ti l¢
a) inh nghia :
AB, CD i I6 v6i A'B, CD' < A8 _ AB
[
b) Tink chit :
AB.C'D'=CD.A'B'

AB:CD A'B':C'D'
c ~ CD
AB_A'B' AB:A'B'
O CD' CD:CD



2. Dinh li Ta-Iét thuan va dio
Cho tam gific ABC (h61).

AB' _ AC'
AB T AC
ape o |28 _AC
BB CC'
BB' _ CC'
E = E Hinh 61

3. He qué ciia dinh i Ta-1ét

Hinh 62
Cho tam gific ABC.
ayBc = AB_ACT_B'C
AB AC  BC

4. Tinh chit cita dubng phan gidc trong tam gidc
AD 12 tia phan gidc cia géc BAC, N

AE Ia tia phan gidc cita goc BAX (h.63).

.. AB_DB _EB
Tacé: == =—=—=.
AC DC EC E A
5. Tam gidc dong dang Hinl 63
a) Dinh nghta :
A=R;B=B;C=¢C
AABC e»AABC& S A'B'  B'C'  C'A’
Gngdangk) | A5" " BC ~ CA k
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b) Tinh chdt :

A

b

h
(', h tuong tng 12 dudmg cao clia Al
tam gidc A'B'C' va tam gidc ABC); B C &

. s
Py, 22 Hinh 64
p s

(¢, p twong ting | nita chu vi ciia tam gidc ABC va tam gide ABC ;
S, S twong dng 12 di¢n tich clia tam gidc A'B'C’ VA tam gide ABC).

6. Lién hé giifa céc truong hop déng dang va cic truong hop bang nhau
cita hai tam gide ABC va A'B'C'

Céc trudng hop déng dang : Cc trudmg hop bing nhau :
A'B' B'C' C'A’' a) AB'=AB; B'C' = BC
a) = = = (cco)
AB  BC CA VA AC = AC (c.c.0).
A'B_BC b)A'B'= AB; BC = BC

. vaB'= B (ceo). J
AB BC va B' = B(c.g.0).

B'=B (o. OA'=A;B =8B

VAAB =AB (g

).

7. Ciic trudmg hop déng dang cila hai tam gidc vuong ABC va A'B'C'
(A=A=9°)

[
o AB_AC 3
YTAB AC
b) B' =B hoic C'
L AB_BC
AB BC A B A B

Hinh 65
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B-Bai

56.

57.

58.

59.

92

ap
Xéc dinh ti 56 cia hai doan thing AB va CD trong céc trudmg hop sau :
) AB = Sem, CD = 15¢m 5
b) AB = 45dm, CD = 150cm ;
) AB = 5CD.
Cho tam gide ABC (AB < AC). V& dutmg cao AH, dudng phan gidc AD,
dudng trung tuyén AM. C6 nhan xét gi vé vi trf ciia ba diém H, D, M.
Cho tam gidc can ABC (AB = AQ), V& chc
dudng cao BH, CK (h.66).
a) Ching minh BK = CH.
b) Chiing minh KH // BC.
¢) Cho biét BC = a, AB = AC = b. Tinh do H
dai doan thing HK.

B

c

~ V& them dudng cao AL xét hai tam gide
ddng dang IAC va HBC r6i tinh CH.

— Tidp theo, xét hai tam gide déng dang AKH vA ABC réi tinh HK.

Hinh thang ABCD (AB // CD) c6 AC v BD cit nhau tai O, AD va BC cat
nhau tai K. Chiing minh ring OK di qua trung diém ctia cdc canh AB va CD.

Hinh 66

Cho tam gidc vuong ABC, A =90°, C =30° vi dudng phan gidc BD
(D thuge canh AC).
o) Tinh ti 56 A2
o)
b) Cho bict do dai AB = 12,5cm, hay tinh chu vi va di¢n tich ciia tam
gidic ABC.
Td gife ABCD ¢6 AB = 4em, BC = 20cm, €D = 25cm, DA = 8cm, dudng
chéo BD = 10cm.
a) Néu céch v& ut gide ABCD c¢6 kich thu6e da cho & trén.
b) Ciic tam gide ABD vd BDC ¢6 déng dang v6i nhau khong ? Vi sao ?
¢) Chiing minh ring AB// CD.



Chuwong IV - HINH LANG TRU BUNG. HINH CHOP BPEU
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MOT SO VAT THE TRONG KHONG GIAN

Chiing ta dd lAm quen v6i mot s hinh trong khong gian nhu hinh hop chit
nhat, hinh 1ap phuong (h.67), dong thdi ciing gap trong ddi sng hang nghy
mot s6 hinh khong gian khéc (h.68).

c

c
A D
8 y
A Gl
Hinh hép chi nhat Hinh Iap phuong
Hinh 67
5
Hinh Iang try dding Hinh chép tam gidc Hinh try
Hinh 68

D6 12 nhing hinh mA cde diém ciia chiing ¢ thé khong cang nim trong mot
mt pheing.



A- HiNH LANG TRU BUNG

§1. Hinh hép chir nhét

R Bao diém c6 dang mét hinh

hép chif nhat.
1. Hinh hop chir nhat
Hiy quan st hinh 69 :
Canh
~ -I@ L
e Binh /
Hinh 69

* Hinh 69 cho ta hinh énh ctia hinh hp chit nhdt, n6 ¢6 6 mdt 1 nhitng hinh
chit nhr®.

* Hinh hop chif nhat ¢6 : 6 mat, 8 dinh va 12 canh.

« Hai mat cita hinh hop chir nhat khong ¢6
canh chung goi 1 hai mat déi di¢n va c6
diy cita hinh hop
con lai duge xem

thé xem ching 13 hai m
chit nhat, khi d6 céc ma
13 cfc mt bén.

* Hinh ldp phicong 1a hinh hop chit nhat ¢6
6 mat 13 nhiing hinh vuong.

Vi du. Bé nuoi ¢4 cinh c6 dang mot hinh
hop chir nhat (h.70). Hinh 70

(%) Cimg Vi cic diém trong ciia n6.
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2.

M3t phéng va dudng thing

Bl Cuan s hink hgp chiz nhit ABCD ABCD’ (h71a). Hay k& tén cdc mat,

96

cac dinh va cic canh cia hinh hop.

8
A
A c A
A ¢
D0 dai doan théing AA' goi
a) 1 chidu cao cia hinh hop
chnhgt

Hinh 71

Ta c6 thé xem :

o Cicdinh: A, B, C, ... nhu Ia céc diém.
AD, DC, CC', ... nhu I3
o Mdi mat, ching han mat ABCD, 1d mot phin clia mat phing (ta hinh

dung mat phang trii rong vé moi phia).

Dudng thing qua hai diém A, B clia mat phang (ABCD) thi nam tren trong
mat phéng d6 (ttic 1a moi diém ciia n6 déu thuge mat phang).

o Ciccanh

ic doan thang.

BAITAP

Hiy ké tén nhitng canh bing nhau cia
hinh hop chit nhat ABCD.MNPQ
(h.72).

ABCD.AB,C,D; a mot hinh hop chir

Hinh 72

nhat (h.73).

A B
) Néu O I trung diém cita doan CB, . o
thi O ¢6 1 diém thuge doan BC; hay

P N " - <

khong ?
b) K 1a diém thuge canh CD, licu K 8

¢6 thé 1a diém thuoc canh BB, hay N
khong ? Hinh 73



Cic kich thude ciia hinh hop chit nhat ABCD.AB,C;D; 1a : DC = Sem,
CB = 4cm, BB, = 3cm. Hoi cdc do dai DC, va CB, 1a bao nhi¢u xentimét ?
Xem hinh 74a, cdc mii tén hudng din cich ghép cde canh véi nhau dé ¢6
duge mot hinh 1ap phuong.

N
@

a) b)
Hinh 74
Hay dién thém vao hinh 74b céc mii ten nhu vay.

§2. Hinh hop chl nhét (tigp)

Hai dusng théng song song trong khong gian

1 ,'”“”/‘ .
NS

R
e
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n Quan sdit hinh hgp chit nhdt & hinh 75 -

98

— Hay ké tén cdc mt ciia hinh hop.

— BB’ va AA' 6 ciing nim trong mot mit
phdng hay khong ?

— BB’ va AA” ¢6 diém chung hay khong ?
o Trong khong gian, hai dudng thing a va b goi la
song song véi nhau néu ching nim trong cling mot
mat phing v khong c6 diém chung. Chéng han,
dudng thing AA', BB'song song véi nhau (h.75).

Quan sét hinh 76, ta ¢6 nhiing nhan xét sau :

Vi hai dudmg thing phan bict a, b trong khong gian,
chiing ¢6 thé :

a) Cat nhau. Chang han D'C CC' cit nhau & C,
phiing (DCCD') (h.76a).

b) Song song. Chiing han AA' song song véi DD, ki
higu AA'// DD, ching ciing nim trong mat phing
(AA'D'D) (h.76b).

chiing cting ndm trong m

¢) Khong ciing ndm trong mot mat phing ndo, chang

han céc dudng thang AD va D'C (h.76¢).

o Hai dudng thing phan bit, cling song song véi mot
dudng thing thit ba thi song song véi nhau. Ching
han AB v D'C’ song song, vi ching ciing song song
v6i DC (h.76a).

Hinh 76

Pudng thing song song véi mit phing. Hai miit phing song song

Mét ban va mat ghé cho ta
hinh anh clia hai mat phang
song song.

—




ﬂ Quan st hinh hop chit nhdt 6 hinh 77 :
— AB c6 song song véi A'B' hay khong ? Vi sao ?
— AB ¢6 ndm trong mdt phéng (A'B'C'D’) hay khéng ?
« Khi AB khong nam trong mat phing (A'B'CD') ma AB song song v6i mot

dudig thing cila mat phing nay, ching han AB // A'B., thi ngudi ta ni AB
song song véi mdit phing (ABCD') va ki hicu : AB // mp (ABCD).

w

Tim trén hink 77 cde duomg thding song song véi mdit phdng (A'BC'D').

Nhdn xét. Tren hinh hop chit nhat (h.77), xét
hai mat phing (ABCD) va (A'BCD). Mat
phéng (ABCD) chiia hai dudng thang cit nhau
AB, AD va mat phing (ABCD) chia hai
nhau A'B', A'D', hon nita AB

song song véi A'B'va AD son

dutmg thang
song véi A'D,

Hinh 77
Khi d6 ngudi ta nGi mdr phing (ABCD) song
song véi mat phéing (ABCD') va ki hi¢u :

mp(ABCD) // mp(A'BCD).

Vi du. Néu béc thg mgc cit mot thanh g& hinh
hop chit nhat (nhu hinh 78) qua bon trung diém
I, H, K, L theo thif ty cita céc canh AB, DC, D'C
va A'B' thi mp(ADD'A’) // mp(IHKL).

Hinh 78
B 70 hinh 78 con e nhimg cp it phiing nao song song v nha ?

Nhdn xét

* Néu mot dudmg thing song song v6i mot mat
phéng thi chiing khong ¢6 diém chung.

* Hai mat phing song song thi khong ¢6 diém chung.

* Hai mat phing phan biét ¢6 mot diém chung

thi chiing ¢6 chung mot dudng thing di qua diém
6 (h.79). Ta n6i hai mat phing ndy cét nhau. Hinh 79
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BAITAP

5. Ngudi ta t6 ddm nhing canh song song vi bing nhau cita mot hinh hop chit
nhat nhu & hinh 80a. Hay thye hién diéu d6 d6i v6i hinh 80b va 80c.

Hinh 80

6. ABCD.AB,C;D; Ia mot hinh lap phuong
(h. 81). Quan sét hinh va cho biét :

At 4

a) Nhiing canh n2o song song véi canh C,C. " G

e canh ndo song song véi canh

7. Mgt can phong dai 4,5m, rong 3,7m vi
cao 3,0m. Hinh 81
Neudsi ta mudn quét voi trdn nha v bon bitc

ctra 1a

tudng. Biét ring téng dien tich

5,8m”. Hiy tinh di¢n tich cdn quét voi.

8. Hinh 82
gidi thich v

phong 6. Quan st hinh vi

a) Dudmg théng b song song v6i mp(P).

an nha.

b) Budng thing p song song véi

9. Hinh hop chir nhat ABCD.EFGH (h.83) ¢6
canh AB song song v6i mat phing (EFGH).
a) Hay ké ten céc canh khdc song song véi i e
mat phing (EFGH).
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b) Canh CD song song véi nhiing mat
phéing ndo ciia hinh hop chir nhat ? ¢
¢) Dudmg thing AH khong song song véi 5
mit phing (EFGH), hdy chi ra mat
phéing song song véi dudng thing 6.

Hinh 83

§3. Thé tich clia hinh hdp chir nhat

Busng théng vuoéng goc véi mat phéng. Hai mat phéng vuoéng goéc

Nhay cao
& san tap thé duc.

Quan st hinh hop chit nhdt (h.84) :

— A'A ¢6 vuong géc vdi AD hay khong ? Vi sao ?

A
3

— A'A ¢6 vuong géc véi AB hay khong ? Vi sao ? .
+ Khi dudng thing A'A vuong gée vdi hai duomg >
thing cit nhau AD vA AB ciia mit phing (ABCD) —
ta n6i A'A vuong géc voi mat phing (ABCD)
tai A va ki hi¢u : Hinh 84

A'A L mp(ABCD).

Nhn xét. Néu mot dudng thing vuong géc v6i mot mat phing tai diém A
thi n6 vuong géc véi moi dudng thing di qua A vA nam trong mat phing do.

101



« Khi mot trong hai mat phing chta mot dudng thing vuong géc vi mat
phing cdn lai thi ngudi ta néi hai mat phing d6 vudng géc vi nhan va ki
hicu (chéng han véi trudmg hop vita xé1) :

mp(ADD'A") L mp(ABCD).

Hinh 85. Tif thai o§ xua, con ngudi da ding day doi &
kiém tra tinh vuéng géc, tinh song song.

m Tim trén hinh 84 cdc diomg thing vudng g véi mat phing (ABCD).
O hinh 84 :
—Duimg thing AB c6 nim trong mdt phing (ABCD) hay khong ? Vi sao ?
— Dutong thing AB c6 vuong géc voi mdt phing (ADD'A’) hay khong ? Vi sao ?

BB 7im rén hinis 84 cic mait phiing vuong goc véi mat phing (ABCD).

3

Thé tich cta hinh hop chir nhat
Cho hinh hop chif nhat ¢6 cdc kich thuée 17cm, 10cm va 6¢m. Ta chia hinh
hop nay thanh c4c hinh 1ap phuong don vi véi canh 12 lem (h.86).

SR

sy

RS
LS

Hinh 86
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Trong hinh hop ¢6 6 16p hinh 12p phuong don vi, mdi 16p gém 17.10 hinh.
Nhuvay hinh hop bao gém 17.10.6 hinh lap phuong don vi. M@i inh lap
phuong don vi ¢6 thé tich Tem?® nén thé tich hinh hop chit nhat a 17.10.6 (cm’).
Téng quét, néu cde kich thude ciia hinh hop chit nhat 12 a, b, ¢ (cing don vi
0 dai) thi thé tich ciia hinh hop chit nhat d6 1a :

Dic bigt, thé tich hinh Iap phuong canh a 13 :

Vi dy. Tinh thé tich cita mot hinh I9p phuong, bict ditn tich todn phin cita
216em’.
Gidi : Hinh 13p phuong c6 6 mat bing nhau, vy di¢n tich méi mat 1a :

21616 =36 (cm”).

D0 dai canh hinh 19p phuong :

a=36 =6 (cm).

Thé tich hinh 1ap phuong :

= 216em’.

Dip s6':

BAITAP

1) Gép hinh 87a theo cdc nét i chi ra thi ¢6 duge mot hinh hop chit nhat
hay khong ?
2) Ki hi¢u céc dinh hinh hop gép ducc nhu hinh 87b.

a) b)
Hinh 87

a) Dudng thing BF vuong géc véi nhiing mat phing ndo ?
b) Hai mat phing (AEHD) vi (CGHD) vuong g6c v6i nhau, vi sao ?
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a) Tinh ce kich thuée cla mot hinh hop chif nhat, bict ring ching 6 1¢
V6i 3, 4, 5 va thé tich ciia hinh hop ndy 1 480cm”.

b) Dien tich toan phan ciia mot hinh 1ap phuong 1a 486m”. Thé tich ciia né 1
bao nhicu ?

A, B, Cva D I nhiing dinh ciia hinh hop chi nhat cho & hinh 88. Hay dién
56 thich hgp vio céc 6 trong & bing sau :

AB 6 13 14

BC 15 16 34
(o] 42 70 62
DA 45 ] 75 Hinh 88

K&t qu bai 12 minh hoa cong thifc quan trong sau :
DA =VAB? +BC? +CD? .
a) Vit cong thiie tinh thé tich clia hinh hop chit nhit ABCD.MNPQ (h.89).

b) Bién s6 thich hop vio ce 6 trong & bing sau =

Chiéu dai 22 18 15 20
Chiéu rong 14
Chiéu cao 5 6 8
Di¢n tich mot ddy 90 260
Thé tich 1320 | 2080 Hinh 89
LUYEN TAP

Mot bé nuée hinh hop chir nhat ¢6 chidu dai 2m. Liic ddu bé khong ¢6 nude.
u khi d6 vio bé 120 thiing nuéc, mdi thing chia 20 it thi mue nuée clia
bé cao 0,8m.

a) Tinh chidu rong ciia bé nude.

b) Ngudi ta d6 thém vao bé 60 thing nuc nifa thi ddy bé.

Hoi bé cao bao nhieu mét ?




15.

Mot ci thiing hinh 1ap phuong, canh 7dm, 6 chta nue véi do sau cia nude
13 4dm. Ngudi ta tha 25 vien gach ¢6 chiéu dai 2dm, chiéu rong 1dm va
chiéu cao 0,5dm vao thing. Hoi nude trong thing dang lén cdch mieng
thiing bao nhicu déximét ? (Gid thict toan bo gach ngdp trong nude v ching
hiit nuée khong déng k).

Thing cha cita mgt xe ché hang dong lanh ¢6 dang nhu hinh 90. Mot 56
13 nhiing hinh chif nhat, chéng han (ABKI), (DCCD),... Quan st hinh
va tré 10i cde ciu hoi s

Hinh 90
a) Nhitng dudmg thing ndo song song véi mat phing (ABKI) ?
b) Nhiing dudng thing ndo vuong gc véi mat phing (DCCD') ?
©) Mat phing (AD'CB) 6 vuong gée véi mat phing (DCCD') hay khong ?
Cho hinh hop chif nhat ABCD.EFGH (h.91).
a) K¢ ten cde dudmg thing song song véi
mp(EFGH).
b) Dudng thing AB song song véi nhing
mat phing ndo ?
) Dudng thing AD song song véi nhing
dudng thing ndo ?
Do, Chc kich thude clia mot hinh hop chir
nhat 1 4em, 3em v 2em. Mot con kién bd
theo mat cia hinh hop d6 i Q dén P (h.92).

a) Hoi con kign bd theo dudng ndo la
ngén nhat ?

b) D0 di ngén nhiit d6 1a bao nhicu xentimét ? Hinh 92
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§4. Hinh lang try diing

Chiéc dén 16ng cho ta
hinh &nh hinh lang tru ding.

Hinh lang tru dimg
Hinh 93 1a mot hinh ldng tru dimg (con goi at 1 lang tru ditmg). Trong
hinh nay :

* A,B,C,D, Ay, By, C,, D, Ia chc dinh.

« Céc mat ABB{A,, BOC,B,, ... I nhiing
hinh chi¥ nhat. Ching duge goi la cdc
mdt bén.

 Cic doan AA;, BB,, CC,, DD, song
song véi nhau va bing nhau, chiing duge
20i 1a céc canh bén.

« Hai mat ABCD, A,B,C, D, 13 hai ddy.
Hinh lang try trén hinh 93 c6 hai ddy Ia
t gidc nén goi 1A lang ru diing ti gide, ki hiéu ABCD.A,B,C,D,.

Hinh 93

Hai mdt phéng chita hai day ciia mot lang try dimg c6 song song véi nhau
hay khong ?

—Cadc canh bén 6 vubng goc véi hai mat phing day hay khong ?

~Cdc mdt bén c6 vuong gée voi hai mét phing déy hay khong ?



Hinh hop chif nhat, hinh lap phuong ciing 12 nhiing hinh lang try ding.
Hinh lang try diing ¢ ddy 13 hinh binh hanh duge goi 13 hink hop diing.

Trén hinh 94 la tdm lich dé ban, n6 6 dang mot ling tru dimg. Hay chi ré
cdc ddy, mt bén, canh bén ciia ling tru.

Hinh 94

Vidu

Hinh 95 cho ta hinh anh mot lang tru diing tam gidc. c

Trong hinh lang tru d6 :

~ Hai mat ddy ABC va DEF I nhiing tam gidc bing
nhau (vA nim trong hai mat phéng song song).

— Chc miit bén ADEB, BEFC, CFDA I nhiing hinh chit nhat.

— D0 dai mot canh bén duge goi I chiédu cao. Trén hinh 95,
chidu cao ciia lang try bing do dai doan thing AD.
Chii y

|
ssT

Hinh 95

~ BCFE la mot hinh chit nhat, khi vé né trén mdt phéng, ta thuomg vé thanh
hinh binh hanh.

— Cdc canh song song vé thanh cic doan thing song song.

~ Cdc canh vuong géc 6 thé khong ve thanh cdc doan thing vudng géc
(EB va EF chding han).
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BAITAP
ang try ding trong hinh 96 r6i dién s thich hgp vao cdc 6

19, Quan sét céc la
_ /

tréng & bang dudi day

a)
N g
Hinh 96
Hinh a b ] d
S6 canh cia mot ddy 3
5

S6 mat bén
SG dinh
S§ canh bén 5

V& lai céc hinh sau vio v& r6i v& thém cdc canh vio cdc hinh 97b, ¢, d, e dé
¢6 mot hinh hop hoan chinh (nhu hinh 97a).

S
[~

20.

Hinh 97
21. ABCA'BC la mot lang tru ding tam gidc (h.98). A (]
a) Nhitng ciip mat ndo song song véi nhau ?
b) Nhiing cp mit ndo vuong géc véi nhau ? .
©) Sir dung ki hiéu "// " v "L" dé dién vao cdc 6
trdng & bng sau : K 4
Hinh 98
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Canh
AA'| CC' | BB' |A'C' | BC [AB'| AC | CB | AB
Mat
ACB L /A
A'CB'
ABBA'

22, V& theo hinh 99 réi cit va gip lai dé duge lang tru diing nhu hinh 99b.

2,7cm

Hinh 99

§5. Dién tich xung quanh cla hinh l&ng try ding
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Céng thirc tinh dién tich xung quanh

Quan sdt hinh khai trién ciia mot Bay

lang tru ditng tam gide (h.100) : 27m | teem | Zom
~ D dai cic canh cila hai diy la g

bao nhiéu ? Cée mt | ben

—Dién tich clia méi hinh chit nhét la

o4

bao nhiéu ? y

~Tdng dién tich ciia cd ba hinh chit Chuviday
o e

nhdt I bao nhiéu ? P

o Dién tich xung quanh ciia hinh
lang tru diing bang t6ng dién tich ciia cdc mat bén. Ta ¢6 cong thic

(p 1A nifa chu vi ddy, h 13 chiu cao).
Dién tich xung quanh cia hinh ling tru ditng bing chu vi ddy nhan véi
chiéu cao.

« Di¢n tich toan phin ciia lang tru diing bing tdng ciia die
va di¢n tich hai ddy.

tich xung quanh

Vidu
Tinh dién tich toan phdn ctia mét lang tru diing, ddy 1a tam gidc vuong, theo
cdc kich thude ¢ hinh 101.

Gidi : ]
— Trong tam gidc vuong ABC (vudng tai A), theo
. < P A
dinh I Py-ta-go, ta ¢6 :
CB =3 +4% =5 (cm).
9em
~ Di¢n tich xung quanh :
Sy =(3+4+5).9=108 (cm).
¢
~ Di¢n tich hai ddy : I N
1 > A
2.-.3.4=12 (em?).
2 Hinh 101



~ Dién tich toan phan :
Sp =108+ 12 =120 (em®).

Dap 56': Sy =120 em?.

BAITAP
23, Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phin cita céc lang try diing sau
day (h.102):
‘€ 3om o
N 5om
E
o

Hinh 102

24, Quan siit lang try diing tam gidc (h.103) 6i dién 6 thich hgp vio céc 0 trong
& bing sau -

a(cm) 5 3 12 7
b (cm) 6 2 15 -
¢ (cm) 7 13 6 h
h (cm) 10 5 S 5
Chu vi ddy (cm) 9 21
qu (L‘m:) 80 63 Hinh 103
25. Tam lich dé ban (xem lai hinh 94) ¢6 dang
mot lang try ding, ACB 1 mot tam gide cin "
(h.104).
a) Hiy v& thém nét khudt, dién thém chir vao
céc dinh 16i cho bict AC song song véi nhiing
canh ndo. A
b) Tinh di¢n tich mi¢ng bia ding dé lam mot B
tdm lich nhu trén. Hinh 104



26. a) Tir hinh khai trién (h.103), ¢ thé gdp theo céc
canh dé c6 duge mat lang tru ddng hay khong ?
(Céc td gide tren hinh déu 13 nhimg hinh chi nhat).
b) Trong hinh vita gdp duge, xét xem céc phat bidu
dudi day, phét biéu nao dtn

— Canh AD vuong géc véi canh AB.

~ EF va CF 12 hai canh vuong géc v6i nhau.
— Canh DE va canh BC vuong géc véi nhau. Hinh 105
~ Hai ddy (ABC) vd (DEF) nim trén hai mat

phing song song véi nhau.

~ Mat phang (ABC) song song v6i mat phing (ACFD).

§6. Thé tich clia hinh Iang try ding

Tinh thé tich hinh lang
tru diing nhu thé nao ?

1. Céng thic tinh thé tich
G §3 ta da bict : Thé tich cia hinh hop chir nhdt véi cdc kich thude a, b, ¢
duge tinh theo cong thie

V = abe hay V = Di¢n tich ddy x Chiéu cao
Quan st cdc lang try diing & hinh 106.

7 7
4
5
a) Lang try diing c6 ddy 1a b) Lang try diing 6 ddy Ia
hinh chir nhat tam gidc vuong

Hinh 106
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— So sdnh the tich ciia ldng tru dig tam gidc va thé tich hinh hop chit nht.

chiéu cao

—Thé tich lang tru dimg tam gidc c6 bing dién tich ddy nhan vé
hay khong ? Vi sao ?
Téng quét, ta ¢6 cong thic tinh thé tich hinh lang try ddng :

(S1a di¢n tich ddy, h 1 chiéu cao).

Thé tich hinh ldng tru dimg bang dién tich day nhan v6i chiéu cao.

2. Vidy
Cho lang try déing ngil gidc véi céc kich thude & hinh 107
(don vi xentimét). Hay tinh thé tich ctia lang tru.
Lang try i cho gém mot hinh hop chit nhat va
mot lang try ding tam gidc c6 cling chiéu cao.
Thé tich hinh hop chir nhat :
V| =45.7 = 140 (cm
Thé tich lang try ddng tam gidc :

(em). Lang tru ding
6 diy T gt gidc
Hinh 107

Thé tich lang tru déng ngii gide :
V=V, +V,=175 (cm’).
Nhdn xét. C6 thé tinh dién tich ddy ciia lang try diing ng gide

=54+ %.5.2 =25 (cm?)

16i suy ra thé tich lang tru.

BAITAP

27, Quan sét hinh 108 16i dién s6 thich hgp vao céc 6 tréng & bang sau :

b 5 6 4
h 2 4
b, 8 5 10
Dién tich mot ddy 12 6
Thé tich 12 50 Hinh 108
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28. Thiing dung clia mot mdy cit cd ¢6 dang lang try ding tam gidc (h.109).
Hay tinh dung tich cua thing.

Hinl 109

29, Cic kich thudc ciia mot bé boi duge cho trén hinh 110 (mat nuée c6 dang hinh
chit nhat). Hay tinh xem bé chita duge bao nhicu mét khéi nuée khi n6 ddy
ap nude.

Hinh 110

30. Cc hinha, b, c (h.111) gém mot hoe nhidu lang tru déng. Hay tinh thé tich
va dién tich toan phén ciia chiing theo céc kich thude da cho trén hinh.

6o 10cm § em

&

gem som

3em 3em 2cm
a) b )

Hinh 111
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32.

LUYEN TAP

Dién 56 thich hgp vio cdc 0 trdng & bing sau :

Lang tn

ul | Lang tru2 | Lang tru 3

Chiéu cao ctia lang try ding tam gidc|

Sem

Tem

Chicu cao cira tam gidc ddy

Sem

tam gide ddy

Canh tuong (g véi dudng cao cla

3cm

Sem

Dien tich déy

6em’

15cm”

Thé tich lang tru diing

49em’ 0,045/

Hinh 112b bidu dién mot
IuGi riu bing sil, né c6
dang mot lang tru ding,
BDC la mot tam gide can.

a) Hiy v& thém nét khudt,
dién them chir vao chc
dinh r6i cho bi¢t AB song
song véi nhimg canh nao.

b) Tinh thé tich ludi riu.

©) Tinh khéi lugng cia 1udi riu, biét khoi lugng rieng ci

oWy

b

Hinh 112

4t 1a 7,874ke/dm’

(phdn cén g& bén trong 1udi riu 13 khong déng ké).

Hinh 113 1a mot lang try diing, ddy 13 hinh

thang vuong.

Hiy ké tén :

a) Céc canh song song véi canh AD 3

b) Canh song song véi canh AB

©) Cic dudng thing song song véi mat

phiing (EFGH) ;

Hinh 113

d) Céc dudng thing song song v6i mét phing (DCGH).



34, Tinh thé tich ciia hop xa phdng va hop so-co-la trén hinh 114, bict :
a) Di¢n tich ddy hop xa phong 13 28cm? (h.114a) ;
b) Di¢n tich tam gifc ABC & hinh 114b 1a 12cm™

B

b) Spe = 12em?

Hinh 114

a) Sygy =28cm’
Hinh 115

dc kich thuGe cho theo hinh 115.

35.  Ddy clia mot lang tru ding 12 tif gidc.

B¢t chiéu cao clia lang try 1a 10cm. Hay tinh thé tich ctia n6.

B - HINH CHOP PEU
§7. Hinh chép déu va hinh chép cut déu

1. Hinh chép
* Hinh 116 1a m¢t hinh chép. N6 ¢6 mat ddy la

mot da gidic vi cdic mat ben I nhiing tam gic” /
Chiéu cao

¢6 chung mot dinh. Dinh chung ndy goi 1a dinh /

AL

clia hinh ch6p.
« Dudng thing di qua dinh v vuong gée véi #

mat phiing ddy goi 1A ditomg cao cita hinh ch6p. Mgy C©
* Trong hinh 116, hinh chép S.ABCD c6 dinh Hinkil16
13 S, ddy 1a t gidc ABCD, ta goi d6 1a hinh chép it gidc.

(#) Cliing v6i cfic diém trong ciiané.
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2. Hinh chép déu
Hinh chép S.ABCD trén hinh 117 ¢6 ddy 13 hinh vuong, céic mat bén SAB,
SBC, SCD va SDA Ia nhiing tam gific can bing nhau. Ta goi S.ABCD 1a hinh
chép it gidc déu.

« Hinh chdp déu a hinh chép c6 mat ddy 1a mot da gide déu, céic mat bén la
nhiing tam gidc can bing nhau ¢6 chung dinh (12 dinh ciia hinh chép).

Trén hinh ch6p déu S.ABCD (h.117) :

— Chan dudng cao H 13 tam clia dudng tron di qua cdc dinh clia mat ddy.

Canh bén

h=138m

q
3

Chiéu cao ciia kim tu Ihép Ke-6p
B matasy BAiICaplah=

Hinh 117

— Pudig cao vé tir dinh S cita mdi mat bén ciia hinh chép déu duge goi 1
trung doan cira hinh chép do.

n Cait tit tdim bia ciig thanh cdc hinh nhie & hinh 118 réi gap lai dé c6 nhimg
hinh chép déu.

Bayla
‘hinh
vuong

Hinh 118

Dayla
{am giéc
déu
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3. Hinh chép cut déu

Cit hinh chép déu bang mot mat phing
song song véi ddy (h.119). Phin hinh
chép nam gilla mat phing d6 va mat
phiing ddy ciia hinh chop goi 1 hinh chip
cut déu.

Nhdn xét. M&i mdt bén clia hinh chép cut
déu 1a mot hinh thang can. Chéng han mat
bén MNCB la mét hinh thang can.

BAITAP
3

™

Hinh 119

Quan sét hinh 120 va dién cum tir va s thich hop vio cdc o tréng & bing

sau, biét riing céc hinh di cho la nhiing hinh chép déu.

SHHHH

Hinh 120
Chép Chép Chép Chép
tam gifc déu | @ gife déu | ngdl gide déu | Iy gide déu
Diy Tam gide déu
Mat ben Tam gide can
S6 canh ddy 5
10

S6 canh

37. Hay xét su ding, sai ciia céic phét bicu sau :

a) Hinh ch6p déu c6 dy 1 hinh thoi va chan dudng cao tring v6i giao diém

hai dudng chéo ciia ddy.

b) Hinh ch6p déu c6 déy 12 hinh chif nhat va chan dudng cao tring véi giao

diém hai dudng chéo ciia ddy.
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38. Trong céc tdm bia & hinh 121, em gdp lai tim bia nao thi ¢6 duge mot hinh
chép déu ?

BOEG

Hinh 121
39, Thue hanh. T 5 gidy cit ra mot hinh vuong rdi thye hi¢n cée thao tc theo
th ty i 1 dén 6 d& ¢6 thé ghép duge céc mat bén cia mot hinh chép ti gide
déu (h.122).

(0]

Hinh 122

§8. Dién tich xung quanh cla hinh chép déu

[ Tinh dién tich xung quanh clia hinh chép déu nhu thé nao ? ]

1. Cong thirc tinh dién tich xung quanh

1 va gip miéng bia nhue & hinh 123. Quan sdt hinh gp dicge, hay dién

thich hop vao ché tréng (...) & cdc cdu dud
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Hinh 123

a) S0 cdc mat bang nhai trong mot hinh chép tit gide déu la ..
b) Dién tich méi mat tam gidc la .. em” .

<) Dién tich ddy ciia hinh chép déu la ... cn” .

d) Téng din tich tdt cd cic mat bén cia hinh chop déu la .. cm”® .

Taco:

o Dién tich xung quanh ctia hinh chdp déu bing tich ciia nia chu vi ddy véi
trung doan :

(p I nita chu vi ddy ; d 13 trung doan ciia hinh ch6p déu).

o Dign tich toan phdn ciia hinh ch6p biing tng ciia dién tich xung quanh vi
dign tich dy.

Vidy

Hinh chép S.ABC c6 bon mat 1a nhimg tam gidc déu bang nhau. H I tam
dudng trdn ngoai (ip tam gide déu ABC, bén kinh HC = R = /3 (cm). Bict
ring AB = R¥/3, tinh dién tich xung quanh ciia hinh ch6p (h.124).

Gidi : D& thiy S.ABC I3 hinh chép déu. Bén kinh dudng tron ngoai tiép tam

gific déu ABCTAR = /3, nén :

AB = Rv3 = V3.43 = (3)% =3(cm).

Dién tich xung quanh cita hinh chép :

93 27 5

Syq =pd= =23 = =3 em?).
wq=pd =225 = TG em)

o C6 thé tinh theo céch khdc nhu sau :

133 o 2 B
= V3(em?). Hinh 124

Sxq =3SARC



BAITAP

40. - Mot Hinh chp tgidc déu o6 40 da canh ben bing 25cm, ddy I hinh vuong

hi ra & hinh 125 dé duge hinh chép ti gidc déu.
a) Trong hinh 1254, ¢6 bao nhicu tam gide can bing nhau ?

b) Sit dung dinh If Py-ta-go dé tinh chiéu cao ting véi ddy ciia méi tam gidc.
¢) Dién tich xung quanh va di¢n tich toan phén ciia hinh chép déu nay
12 bao nhicu ?

Hinh 125

42, Tinh do dai dudng cao ctia hinh chp tif gide déu véi cée kich thude cho trén
hinh 125.

43. Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phin ciia
déu sau day (h.126) :

200m \
Tom .
=

Hinh 126

hinh chép 1 gidc
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§9. Thé tich cla hinh chép déu

Tinh thé tich hinh chép déu
nhu thé nao ?

Céng thic tinh thé tich

C6 hai dung cu dyng nuGe hinh lang try ding va hinh ch6p déu ¢6 cde ddy Ia
hai da gide déu ¢6 thé dgt chéng khit Ien nhau. Chiu cao clia lang try bing
chidu cao cita hinh ch6p (h.127).

Néu ta ldy dung cu hinh
chép déu néi trén, mic diy
5i d6 hét vi g try
chiéu cao cha cot

s 1 .
muGe nay chi bing  chidu
cao cita lang try. Nhu vay :

Va

Sh.

Ngudi ta ching minh duge
cong thiic nay ciing diing cho Hinh 127
moi hinh chép déu :

(ST dién tich ddy ; h I chidu cao).



2. Vidy
Tinh thé tich cita mot hinh chdp tam gidc déu, bict chidu cao ciia hinh chop
13 6¢m, bén kinh dudng trdn ngoai ticp tam gide ddy bang 6em va /3 ~ 173,
Gii :
Canh ciia tam gidc ddy :
a=RV3=6y3 (cm).
Dién tich tam gidc ddy :

i

73 ~2743 (em?).

s
Thé tich ciia hinh chép :
V= %S,h ~93,42 (cm®).

Thite hi¢n cde bue vé hinh chép déu theo chiéu miii ten da chi ra trén
hinh 128.

[~ ]

Hinh 128

B Chii y. Nguoi ta ciing néi "Thé tich ciia khéi ldng tru, khdi chp...” thay cho
“Thé tich cia hinh ling tri, hinh chép...".

BAITAP

44. Hinh 129 1 mot c4i ldu & trai he ciia hoc sinh
kém theo céc kich thude.

a) Thé tich khong khi bén trong 1¢u I bao nhicu ?

b) Xéc dinh s6 véi bat

(khong tinh dén dudng vién, nép gi]

5 ~2,24).

m

Hinh 129
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45.  Tinh thé tich cia mi hinh chép déu dudi day (h.130, h.131) :

A
A
B‘D : ’
G c

Buding cao AO = 12cm, Budng cao AO = 16,2cm,
BC = 10cm (V75 ~ 8,66) BC = 8om (/48 ~ 6,93)
Hinh 130 Hinh 131

46. SMNOPQR la mot hinh chép
lyc gide déu (h.132). Bén kinh
dudmg tron ngoai iép ddy (dudng
tron tam H, di qua sdu dinh
claddy) HM = 12cm (h.133),
chiéu cao SH = 35cm. Hay tinh :
a) Dién tich déy va thé tich cila
hinh chép (bict V108 = 10,39) ;
b) Do dai canh bén SM va
tich toAn phin cila hinh chép

(biét V1333 ~36,51).

Hinh 132 Hinh 133

LUYEN TAP

47.

Trong cfc micng bia & hinh 134, mi¢ng ndo khi gdp vi dén lai thi duge mot
hinh chép déu ?

Bt La 5
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48.

49.

50.

Tinh di¢n tich toan phan cita :

a) Hinh chdp (¢ gide déu, biét canh ddy a = Sem, canh ben b = Sem,
18,75 ~4,33 ;

h) Hinh ch6p 1m. gife déu, bict canh ddy a = Gem, canh ben b = 10cm,

V31,735 o1 <954

Tinh dién tich xung quanh cita céc hinh chp ti gide déu sau day (h.135) :

7.50m

) 5 9
Hinh 135

a) Tinh thé tich clia hinh chép déu (h.136).

—i—

Hinh 136 Hinh 137
) Tinh dién tich xung quanh cia hinh chp eyt déu (h.137).

(Hutdng ddn : Dien tich cdn tinh bing tdng dien tich
Céc mat xung quanh I nhing hinh thang can véi cing cl
ddy twong (g bang nhau, cAc canh bén bing nhau).

xung quanh.

a0, céc canh

ON TAP CHUONG IV

A-Cau hdi

1.

Hay quan sét phan trong clia 16p hoc rdi chira :
a) Cdc dudmg thing song song vdi nhau ;
b) Céc dubng thing it nhau ;

¢) Céic mat phéng song song véi nhau ;



d) Céc dudmg thing vuong géc véi nhau ;
¢) Céc dudng thing vuong géc véi chc
) Céc mat phang vuong gée véi nhau.

at phang ;

2. a) Hinh lap phuong ¢6 mdy mat, mdy canh, mdy dinh ? Cdc mat 13 nhimg
hinh gi ?
b) Hinh hop chif nhat ¢6 mdy mét, mdy canh, mdy dinh ?

¢ Hinh lang try déng tam gidc c6 mdy canh, may dinh, mdy mat ?
3. Hay goi én cfc hinh chp theo nhimg hinh v& dudi day :

L L&

Hinh 138 Hinh 139 Hinh 140

HINH LANG TRU DUNG, HINH HOP, HINH CHOP BEU

Dién tich
xung quanh

Hinh 141a

Lang tru diing - Hinh | S, =2ph Sip = Seq +25¢
c6 cdc mat ben I nhiing | . i
Hinh chi nhit, déy 12 mat | y/ g4 ddy

da gifc. h: chifu cao h: chidu cao
— Lang tru déu : Lang
try ding c6 ddy la da
eidc déu.
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Dién tich Dién tich

Hinh e
xung quanh toan phan

Thé tich

~ Hinh hép chi nhds Syq =2@+b)e | Sp=2(ab+ac+be) |V =abe
Hinh ¢6 sdu mat 1y nhing | 4 1 : hai canh
hinh chir nhat. diy
hiéu cao

~Hinh ldp phiong ;| S =da® S,, =62
Hinh hop chir nbat 6| o
ba kich thuge bing | ¥ f:“ m"?m
nhau (cdc mat déu la| PPUORE
hinh vuong).
Chép déu

Hinh 141 b 1

Sy =pd Sp=Siq+S¢ | v=1snh

Hinh chép déu I hinh 3

e © 8 M b ni chu vi
chép 6 mat ddy la mot | oo

da gide déu, cie matbén | g . chidu cao
Ia nhiing tam gidc can | cia mat bén
biing nhau ¢6 chung dinh. | (trung doan)

S : dien tich
ddy

h : chiéu cao

B-Bai

P
51 Tinh dién tich xung quanh, di¢n tich toan phdn va thé tich cia ling tru diing

¢6 chiéu cao h va ddy lin lugt Ia :

a) Hinh vuong canh a ;

b) Tam gide déu canha ;

©) Luc gide déu canha ;

d) Hinh thang can, ddy 16n 1 2a, cfc canh cdn lai bing a ;

) Hinh thoi ¢6 hai dudng chéo 12 6a va 8a.
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55.

128

“Tinh dién tich toan phin cita thanh g3
nhu & hinh 142 (mat truée, mat sau
cita thanh ¢ 13 nhiing hinh thang can,
b6 mat con lai déu I nhimg hinh
chit nhat, cho bict V10 ~3,16).

T
[N

6,0cm

Hinh 142

Thing chia clia xe & hinh 143 ¢6 dang lang try ddng tam gide, céc kich
thuGe cho trén hinh. Hoi dung tich cla thing chita 1 bao nhi¢u ?

\‘Wm/

g

Hinh 143
Ngudi ta muén dé mot tim bé tong
day 3cm, bé mat clia tdm be tong 6
cc kich thude nhu & hinh 144.

) S§ be tong cdn phii 6 13 bao nhi¢u ?
b) Can phii ¢6 bao nhicu chuyén xe dé
chis s6 be tong can thi¢t dén chd dé be

1ong, néu mdi xe chita duge 0,06 m>?
(Khong tinh s6 bé tong du thita hoac
roi V).

2,15m

5,10m

Hinh 144

A, B, C, D I cde dinh cia mot hinh hop chi¥ nhat. Hay quan sét hinh 145 r6i

dién s6 thich hgp vao céc 6 tréng & bin

AB BC CD AD
1 2 2
2 3 7
2 9 11
12 20 25 Hinh 145



56, MOt cdi 1éu & trai h c6 dang lang try diing
tam gide (véi cdc kich thude trén hinh 146).
a) Tinh thé tich khoang khong & ben
trong 1&u.
b) SG vai bat cdn phai c6 dé dung 1éu d6 1a
bao nhiéu ?

(Khong tinh cdc mép va nép gép ctia 1¢u). Hinh 146

57. Tinh thé tich ciia hinh chép déu, hinh chép cut déu sau day (h.147 vi h.148),
3~1,73).
Hutdng ddn : Hinh ch6p L.EFGH ciing 12 hinh chép déu

A
B D
c
BC=10cm AB=20cm, EF=10cm
A0=20em MO=15cm, LM=15cm
Hinh 147 Hinh 148

58.  Tinh thé tich clia hinh cho trén hinh 149
véi cdc kich thude kém theo.

Hinh 149
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BAI TAP ON CUGI NAM
A - Phan dai s&
1. Phan tich cfc da thic sau thanh nhan tir :
a)a?-b2—da+4d ; b) x2+2x-3 ;
o) axy? - (2 +y?)? d) 2a° —54b°.
2. a) Thue

én phép chia :
2

xtoad 45 +2x-3):2x2 - 1).

5. Ching minh ring :

2 B 2 b2 2 2

a+b bic c+a a+b bic cta
6. Tim cfc gid tri nguyén ciia x dé phan thae M ¢6 gid tri Ia mot s6 nguyén :

102 -7x-5
23
7. Gidi cdc phuong trinh :
4x+3 6x-2_ Sx+4
PR L LY
5 7 3
= 3 3.
by 303D 3el | 26x+2)
4 10 5
x+2 3@x-1) S5x- 5
) — o x b
3 4 6 12
8. Gidi cdc phuong trinh :
a)[2x—3[=4; b) [3x - 1] -x=2.

9. Giii phuong trinh :
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X+2 x+4 x+6 x+8
9% 9% 94 92
10.  Gidi cdc phuong trinh :
o ! 5 15 . g Xl x 52
x+1 x-2 (x+DQ2-x) X+2 X-2 4-x2
11 Gidi cdic phuong trinh :

2 3x2+2x-1=0; b) 2=
-

x-4

12. Mot ngudi di xe mdy tir A dén B véi van t6c 25km/h. Lic vé ngudi d6 di véi
van t6c 30knvh nén thdi gian vé it hon thdi gian di [ 20 phit. Tinh quing
dudng AB.

13. Mot x{ nghiep dy dinh sin xugt 1500 sin phdm trong 30 nghy. Nhung nhis
16 chiic lao dong hop 1 nén thye & di sin xuit mdi ngdy vugt 15 sin phim.
Do d6 xi nghiép da sin xut khong nhiing vugt méc dy dinh 255 sin phim
ma cdn hodn thanh trude thdi han. Hoi thye & xf nghi¢p da rit ngan duge
bao nhi¢u ngdy ?

14, Cho bidu thie :

a) Rt gon biu thic A.

b) Tinh gi tri cita A tai x, bict x| =

©) Tim gid tri cita x &€ A < 0.
15. Gi

it phuong trinh :  ——>1.
.

B - Phén hinh hoc

1. Dyng hinh thang ABCD (AB // CD), biét ba canh : AD = 2em, CD = 4em,
BC = 3em va duding chéo AC = Sem.

2. Cho hinh thang ABCD (AB // CD) ¢6 hai dudng chéo cit nhau & O v tam
gific ABO I tam gidc déu. Goi E, F, G theo thit ty It trung diém ci
doan thing OA, OD va BC. Chiing minh ring tam gidc EFG Ia tam gidc déu.

3. Tam gidc ABC ¢6 cic dudmg cao BD, CE cit nhau tai H. Dudng vuong géc
V6i AB tai B va dudmg vuong géc véi AC tai C cit nhau & K. Tam gidic ABC
phii c6 diéu kien gi thi 1 gide BHCK 1a :

a) Hinh thoi ? b) Hinh chit nhat ?
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132

Cho hinh binh hanh ABCD. Céc diém M, N theo |h|1 w la trung diém clia
AB, CD. Goi E la giao diém ct
Hinh binh hanh ABCD phiii ¢6 di¢u ki¢n gi dé tif gidc MENK Ia :

a) Hinh thoi ?

b) Hinh chir nht ?

¢) Hinh vuong ?

Trong tam gidc ABC, cdc dudng trung tuyén AA' va BB' ct nhau & G. Tinh
dién tich tam gidc ABC biét réng dién tich tam gidc ABG bing S.

Cho tam gidc ABC vi dudmg trung tuyén BM. Trén doan thing BM ldy

diém D sao cho %—%. Tia AD ciit BC & K. Tim ti s6 dién tich ciia tam

gidc ABK va tam gidc ABC.

Cho tam gidc ABC (AB < AC). Tia phan gidc ciia gée A cat BC & K. Qua
trung diém M ciia BC k& mot tia song song v6i KA cit dudng thing AB & D,
cat AC & E. Chiing minh BD = CE.

Trén hinh 151 cho thay ta ¢6 thé xéc dinh chiéu rong BB' cita khiic song
bing cdch xét hai tam gide déng dang ABC va AB'C. Hay tinh BB' néu
AC=100m, AC' = 32m, AB' = 34m.

o3

Hinh 151

Cho tam gific ABC ¢6 AB < AC, D I mot diém nim gitia A va C. Chiing

minh ring : ABD = ACB < AB® =AC. AD.

Cho hinh hop chir nhit ABCD.ABCD' ¢6 AB = 12em, AD = l6cm,
AA'=25cm.

a) Chiing minh céc ti gide ACCA', BDD'B' 1a nhing hinh chif nhat.

b) Chiing minh ring AC? = AB? + AD? + AA 2.

©) Tinh dién tich toan phdn va thé tich cita hinh hop chi nhat.

Cho hinh chép tif gidc déu SABCD c6 canh ddy AB = 20cm, canh bén
SA = 24em.

a) Tinh chiéu cao SO r6i tinh thé tich ciia hinh chép.

b) Tinh dién tich toan phén cita hinh chp.




MYC LyC

PHAN PAI SG

Chuong il - PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

§1. M6 dau vé phuong trinh

. Phuong trinh bac nhat mot 4n va cach gidi

. Phuong trinh dua dugc vé dang ax + b = 0

. Phuong trinh tich

. Phuong trinh chifa &n & mau

§6. Gidi bai toan bang cach lap phuong trinh

Gidi bai toan béng cach lap phuong trinh (ti€p)
Bai doc thém

On tap chuong lll

Chuong IV - BAT PHUONG TRINH BAC NHAT MOT AN

§1. Lién hé giita th(f ty va phép cong

§2. Lién hé gia th( t va phép nhan

§3. Bat phuong trinh mot &n

§4. Bat phuong trinh bac nhat mot &n

§5. Phuong trinh chta d4u gia tri tuyét déi
On tap chuong IV

PHAN HINH HOC

Churong Ill - TAM GIAC BONG DANG

§1. Dinh i Tarlét trong tam gidc
2. Binh i ddo va hé qué cda dinh i Ta-lét

3. Tinh chat dudng phan giéc clia tam gidc

§4. Khai niém hai tam giac déng dang

§5. Trudng hop déng dang thir nhat

§6. Truang hop ddng dang thr hai

§7. Trudng hop déng dang thir ba

§8. Cac truong hop déng dang ciia tam giac vuong
§9. Ung dung thuc té clia tam giac déng dang

On tap chuong lll

Chuong IV - HINH LANG TRY BUNG. HINH CHOP BEU

h léing try dimg
-1. inh hop chif nhat
s2. Hinh hop chir nhat (tiép)
3. Thé tich ctia hinh hop chir nhat
4. Hinh lang try ding
5. Dién tich xung quanh cla hinh lang tru diing
§6. Thé tich cia hinh lang tru diing
B- Hinh chép déu
§7. Hinh chép déu va hinh chop cut déu
§8. Dién tich xung quanh ciia hinh chép déu
§9. Thé tich ctia hinh chop déu
On tap chuong IV
Baitap 6n cudi nam




